Az A pontversenyben kitiizétt | |
nehezebb feladatok

(851-853.) |_ J

A. 851. Legyenek k, [ és m pozitiv egész szdmok. Legyen ABCDEF egy olyan
kozéppontosan szimmetrikus hatszog, melynek szogei mind 120°-osak, oldalainak
hosszai pedig AB =k, BC =1 és CD = m. Jelolje f(k,l,m) azt, hogy hanyféle
modon lehet az ABCDEF hatszoget atfedés nélkiil lefedni olyan egységoldald
rombuszokkal, melyek egyik szoge 120°.

Bizonyitsuk be, hogy rogzitett [ és m mellett 1étezik olyan g; ,,, polinom, melyre
minden pozitiv egész k esetén f(k,l,m) = g, (k), és dllapitsuk meg ¢; ,,, fokdt [ és
m fliggvényében.

Javasolta: Gyenes Zoltdn (Budapest)

A. 852. Legyenek (a;, b;) paronként kiilonbozd szémpérok, ahol 1 < i < n-re a;
és b; pozitiv egészek. Bizonyitsuk be, hogy

2
(a1+a2+...—i—an)(bl—i—bg—i—...—i—bn)>§n3,

és mutassuk meg, hogy az allitas éles, azaz barmilyen ¢ > % esetén lehetséges, hogy
(a1 4+ag 4 ...+ a,)(by +by+...+b,) <cn’.

Javasolta: OKTV feladat alapjan Pach Péter Pdl (Budapest)

A. 853. Az altalanos helyzettit A, B, C, A’, B’, C' pontokrdl tudjuk, hogy
az AA’, BB', CC’ egyenesek mind érintik ugyanazt az egyenld szdri hiperboldt
rendre az A, B és C pontokban, tovdbbd hogy az A’B’C’ hdromszog koriilirt ko-
re megegyezik az ABC hdromszog Feuerbach-korével. Jelolje s(A’) az A’ pontnak
az ABC haromszog talpponti haromszogéhez tartozé Simson-egyenesét, A* pedig
legyen az A-bdl az s(A’)-re allitott merdlegesnek és a B'C’ egyenesnek a metszés-
pontja. Hasonléan definialjuk a B* és C* pontokat. Mutassuk meg, hogy az A*,
B* és C* pontok egy egyenesen vannak.

Javasolta: Bdn-Szabé Aron (Budapest)
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