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B. 5218. Legfeljebb hdny vdlaszthato ki az elsd 2022 pozitiv egész szam kozil
ugy, hogy semelyik két kivdlasztott szam kiilonbsége ne legyen primszdm?

(5 pont)

Megoldas. Segédallitds: Nyolc egymast kbvetd egész szam koziil legfeljebb ketto
valaszthatd ki ugy, hogy semelyik két kivdlasztott szam kiillonbsége ne legyen prim.

Bizonyitds: Béarmely két kivalasztott szdm kiilonbsége 1, 4 vagy 6 (mivel
8 egymadst kvetd szdmrdl van sz6 és a kiilonbség nem lehet 2, 3, 5 vagy 7). Tegyiik
fel, hogy ki tudunk véalasztani harmat ugy, hogy barmelyik ketté kiilonbsége 1, 4
vagy 6. Legyenek ezek a szamok a < b < ¢ és legyenek x = b — a, y = ¢ —b. Ilyenkor
T, Yy, és x+yis az 1, 4, 6 szamok valamelyike. Ez nem lehetséges. Ellentmondésra
jutottunk, tehat nem tudunk kivélasztani harom szamot.

Az els§ 2022 pozitiv egész szdmot feloszthatjuk 252 ilyen 8-as csoportra (1-8,
9-16, ..., 2009-2016) és egy 6-os csoportra (2017-2022). Egyik csoportbdl sem

valaszthatunk ki 2-nél t6bb szamot. fgy Osszesen nem valaszthatunk ki 2 - 253 =
= 506-nél tobb szamot.

Példa 506-ra: 4-gyel osztva 1 maradékot add szdmok (barmely 2 kiilonbsége
oszthat6 4-gyel, igy nem lehet prim).

fgy legfeljebb 506 szamot valaszthatunk ki.
Kowvdcs Alex (Szegedi Radndéti Mikls Kisérleti Gimn., 12. évf.)

Megjegyzések. 1. Egy tipikus hiba az volt, hogy a megoldé a helyes konstrukcidébdl
indult ki (4k + 1 alaku szdmok halmaza), és azt mondta, hogy t6bb elemet mér nem lehet
kivalasztani ebbdl a halmazbdl. Ez hibés érvelés, mert pl. ha mohd algoritmussal elkezdjiitk
kivdlasztani a legkisebb szdmot, amit még bevehetiink, akkor az {1,2,10,11,...} halmazt
kapjuk. fgy viszont lényegesen kevesebb elemet valasztunk ki, mint 506, azonban tovabbi
elemet mar nem tudunk a listankhoz adni.

2. Szintén hasonlé hiba, hogy feltették, hogy periodikusan kell kivalasztani a sza-
mokat.

3. Egy masik tipikus hiba, hogy lényegeben csak annyit mondtak, hogy ha van két
szomszédos szam, akkor utdna van legaldbb hét nem kivalaszthatd szdm. Ez az érvelés
azonban nem zdrja ki azt az esetet, hogy a vélasztott szdmok halmaza az {1,5,...,2021,
2022}.

88 dolgozat érkezett. 5 pontos 45, 4 pontos 11, 3 pontos 8, 2 pontos 10, 1 pontos 12,
0 pontos 2 dolgozat.

A K pontversenyben kitiizott gyakorlatok I_ —I
ABACUS-szal k6z6s pontverseny
9. osztalyosoknak

(734-738.) | ! a

K. 734. Sanyi és baratai a focimeccsen az egyik héten 6 zacskd szotyit és
4 zacskd tokmagot vettek, ezért Osszesen 1900 Ft-ot fizettek. A kovetkezd héten
4 zacské szotyit és 2 zacsko tokmagot vettek, és Osszesen 1100 Ft-ot fizettek. Egy
zacské szotyi és egy zacsko tokmag dra mindekdzben nem valtozott. Hany forintba
keriilt egy zacsko szotyi, illetve egy zacské tokmag?
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K. 735. A logikai készletet Dienes Zoltan fejlesztette ki. Peti kiveszi a kész-
letbdl a piros és a zold koroket és négyzeteket, Gsszesen 16 darab sikidomot. Ezen
alakzatok mindegyike kiilonbozik valamiben a tobbit6l. Az alakzatok négy szem-
pont alapjén is két egyforma darabszamu csoportra oszthatdk:

— kicsi vagy nagy,

— piros vagy zold,

— korlap vagy négyzet,

— lyukas vagy sima.

El tudja-e Peti helyezni a 16 sikidomot egy kér mentén gy, hogy a szomszédos
alakzatok pontosan egy tulajdonsagban egyezzenek meg?

K. 736. Egy cégnél 120 alkalmazott dolgozik: vizvezeték-szerelok, burkolok, ké-
miivesek és festOk. A vizvezeték-szerel6k és a kémiivesek mindannyian rendelkeznek
jogositvannyal, a tobbiek pedig nem. A kémiivesek és a festék a Pipacs utcadban
dolgoznak, a tobbiek a Kankalin utcaban. A jogositvdnnyal nem rendelkezé alkal-
mazottak szdma 64, a Kankalin utcdban dolgozoké 84. A vizvezeték-szerel6k szama
a festOk szamanak kétszerese. Melyik foglalkozasi alkalmazottbdl hany dolgozik
a cégnél?

K/C. 737. Ha van két ismert hossziisdgi zsinérunk, akkor lemérhetjiik és ki-
jelolhetjiik a két zsindr hosszanak Osszegét, kiilonbségét, illetve egy zsinér hosszat
félbehajtassal felezhetjiik. Van egy 2240 centiméteres és egy 1760 centiméteres vé-
kony zsinérunk, ezek segitségével szeretnénk kijelolni egy 10 centiméteres tavolsagot
csupan egyetlen méréssel. (Az eljards sordn tehat félbehajtassal felezést akdrhdny-
szor végrehajthatunk, de 6sszeg vagy kiilonbség lemérését csak egyetlen alkalommal
tehetjiik meg.) Adjunk meg egy megfeleld eljarast.

K/C. 738. A falinaptdron a hénap napjait hét oszlopba rendezve tiintetik fel.
Balrdl jobbra és utdna fentrél lefelé haladva az egyes oszlopok a hét napjainak
megfelel6 napok sorszamét tartalmazzak egymas utan. Egy ilyen falinaptdrban egy
n X n-es négyzetes elrendezésben taldlhaté napsorszamok osszege 198. Mekkora
lehet az érintett napsorszamok kozott a legkisebb?

Bekiildési hatarid6: 2022. november 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal .hu/munkafuzet

A C pontversenyben kitiizott gyakorlatok
J (737-738., 1733-1737.)

Feladatok 10. évfolyamig
K/C. 737. A szovegét lasd a K feladatokndl.

K/C. 738. A szovegét lasd a K feladatokndl.
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