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C. 1675. Az ABC haromszog AB oldaldanak egy D belsd pontjara

AD _m 1
DB n 2

ahol m, n pozitiv szdmok. Az E pont a hdromszog keriiletének egy, a D-t6l kiilon-
b6z6 pontja gy, hogy a DE egyenes a haromszog teriiletét 1 : 2 ardanyu részekre
osztja. Adjuk meg, hogy az m és n szamoktdl fiiggden az E pont mely oldalra esik
és milyen aranyban osztja azt.

C. 1676. Mutassuk meg, hogy 2019202! 1 20212019 oszthaté 4040-nel. Igaz-
e a feladat kovetkezo altalanositasa: ha a és b egymast kovetd pozitiv paratlan
szédmok, akkor a® + b® oszthaté a + b-vel?

Feladatok 11. évfolyamtol

C. 1677. Oldjuk meg a valés szamok halmazan az

1
2-logo Va2 —r4+3+ —————| =2
52 log, Va2 —x

egyenletet.

C. 1678. Egy négyoldalu szabdlyos gula minden éle a hosszusagu. Kossiik
Ossze a gula lapjainak kozéppontjait minden lehetséges médon. Bizonyitsuk be,
hogy az igy keletkezett szakaszok koziil barmelyik harmat kivalasztva a szakaszok-
bdl lehet haromszoget szerkeszteni.
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A B pontversenyben kittizott feladatok
(5174-5181.)

B. 5174. Mutassuk meg, hogy tetszoleges pozitiv egész n esetén
(2n)! < (n® +n)".

(3 pont) Javasolta: Szalai Mdté (Szeged)

286 Kozépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok, 2021/5



GF 2021.5.6 — 21:43 — 287. oldal — 31. lap KoMalL, 2021. méjus %

— P

B. 5175. Az ABC hédromszogben AC = BC, az AC oldal egy belsé pontja D,
az ABD kor kozéppontja K. Mutassuk meg, hogy BC' DK hirnégyszog.

(3 pont)

B. 5176. Egy korre tgy szeretnénk rairni az elsé n pozitiv egész szamot
(mindegyiket pontosan egyszer), hogy barmely hdrom szomszédos szdmot dsszeadva
pontosan kétféle érték forduljon el6. Adjuk meg n lehetséges értékeit.

(4 pont) (Skdt versenyfeladat)

B. 5177. Az ABC' derékszogi haromszogben az AB atfogéhoz tartozé magas-
sdg a C'D szakasz. A C'D atmérdjl k kor az AC és BC befogdkat mésodszor rendre
az F és I pontokban metszi. A k kérhoz az E pontban rajzolt érinté a BC' befogd
egyenesét a P, az AB atfogét az M pontban metszi, a k korhoz az F' pontban szer-

kesztett érinté az AC befogd egyenesét a Q, az AB atfogdt az N pontban metszi.
Bizonyitsuk be, hogy

4-MN?=PE? 4+ QF*+2-EF?.

(5 pont)

B. 5178. Legyen z pozitiv valés szam. Mutassuk meg, hogy

V6x + 9+ V162 + 64 < <\/§+\;’E) (\/5+55>.

(4 pont) Javasolta: Szoldatics Jozsef (Budapest)

B. 5179. Van-e olyan egész szamokbdl alld6 H halmaz, amelyre teljesiil, hogy
a 0 kivételével minden egész szam végtelen sokféleképpen felirhaté néhény, egymas-
t6l kiilonbozo H-beli elem Osszegeként, de a 0 nem irhaté fel ilyen médon?

(6 pont)

B. 5180. Az ABCDEFG szabalyos hétszog koré irt kor sugara r. Igazoljuk,
hogy az A koézépponti, 2r sugari kér atmegy a BC'E hiaromszog magassagpontjan.
(5 pont)

B. 5181. Adott a sikon nyolc pont, melyek koziil semelyik harom nem esik

egy egyenesre és semelyik 6t nincs egy koron. Legfeljebb hany olyan kor lehet,
mely az adott pontok koziil négyre illeszkedik?

(6 pont) Javasolta: Imolay Andrds (Budapest)
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