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Ha Kati pontosan 5 vagy 6 szint hasznal: 5 vagy 6 szinnel a megadott feltételek
mellett nem szinezhet6 ki az dbra, mert ekkor 5 mez6t kell szinezni ugy, hogy
ezekbOl kettd azonos szinti legyen, igy a maradék harom helyre legfeljebb hdrom
szin hasznalhaté.

Tehét sszesen (240 + 360 =)600 lehetéség van a szinezésre.

¢) Az als6 sorban 10 egymadst érintd korlap helyezhet el. Ha a mdsodik
sorba is 10 korlapot helyeziink el, akkor ezek folé a harmadik sorba méar csak
szomszédos koroket érinté korlapok férnének el. Ekkor a harom egymést érint6 kor
kozéppontja altal alkotott szabalyos haromszog oldalanak hossza 20 cm, magassaga
10v/3(~ 17,32) cm lesz. Igy a hdrom sorbdl 4ll6 sav szélessége 10 + 10v/3 + 30 =
=40 + 10v/3 ~ 57,32 > 55 cm lenne, tehat igy nem fér el a 29 korlap.

Ha az alsé sor f6lé gy helyeziink el koroket, hogy barmely hdrom egymast
érinté kor kozéppontja 20 cm oldalhosszusagu szabalyos haromszoget alkosson,
akkor a masodik sorban 9 kor fér el. Ekkor a folotte 1évé harmadik sorba ismét
10 kor helyezhetd el, ha a harom sor magassiga 55 cm-nél nem nagyobb.

Tekintsiik azt a szabdlyos haromszoget, amelynek egyik oldalanak végpontjai
az alsé sorban az els6 és a harmadik korok kozéppontja. Ekkor ennek a haromszog-
nek az oldala 40 cm, magassaga 20v/3 ~ 34,64 cm hossz1i lesz.

Igy a hérom sorbdl 4ll6 sav szélessége: 20v/3 4 20 ~ 54,64 < 55 cm, tehat
az elrendezés 1étezik, és eleget tesz a feltételeknek.

Megjegyzések. Ha a megoldé megad egy helyes elrendezést, de annak 1étezését nem
bizonyitja, akkor legfeljebb 2 pontot kapjon.

Fridrik Richéard (Szeged), Kovacsné Hadas Ildiké (Budapest),
Németh Laszl6 (Fonydéd), Safar Lajos (Réckeve),
Varga Péter (Budapest)

Matematika feladat megoldasa

B. 5008. Adottak az A kézépponti ka és a B kézépponti kp korok. Az ly
egyenes Ai-ben érinti ka-t és By-ben kp-t; az ly egyenes pedig As-ben érinti k-t
és Bo-ben kp-t. Bizonyitsuk be, hogy az A1As és a B1Bs szakaszok AB egyenesre
vett merdleges vetiilete egyenld hosszusdgu.

(3 pont)

Megoldas. Amennyiben két kiils§ vagy két belsé érint6t hiuztunk be, a megfe-
lel6 pontok vetiiletei egybeesnek, nincs mit bizonyitanunk. A feladat valodi allitasa
arra az esetre vonatkozik, ha mindkét korhoz huzhato kiils6 és belsd érinté is és
az egyik egyenes kiils6, a méasik bels6 érint6. Legyen [y a kozos kiilso, lo pedig
a kozos bels6 érinto.
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I. megoldas. Hasznaljuk az 1. dabra jeloléseit.

1. dbra

Felhasznalva a kiils6 pontbdl kérhoéz hizott érintészakaszok egyenléségét:

A\B] = A\C+CBy=CAy+ OB, = CAy + CAs + A3 By = 20 A5 + A3 Bo,
A\By = A1By = A1D+ DBy = A3D + DBy = A3Bs + BoD + DBy =
= AyBs +2DBs.
Tehat
AllBi =2CAs + AyBy = A3 By + 2D Bs,
amibdl C' Ay = DBs. Legyen
CAQ == CAll == DB2 == DBl = xT.
Ay meréleges vetiilete az AB egyenesre megegyezik A} merdleges vetiiletével,
ugyanigy B és Bj vetiilete is megegyezik. Tehdt
Aj Az vetiilete = A Ay vetiilete = A C vetiilete + C Ay vetiilete =
=x-cosa+ x-cosf,
B1 By vetiilete = By D vetiilete + DBy vetiilete = x - cosa + x - cos 3,

tehdt az A1 As és a By By szakaszok vetiiletének hossza valéban megegyezik.
Geretovszky Anna (Szegedi Radnéti Miklds. Kis. Gimn., 11. évf.)

IT. megoldas. Vegyiik a két kor hatvanyvonaldt. Ez felezi az érintési szaka-
szokat és merdleges AB-re, tehat az érintési szakaszok AB-re meroOlegesen vetitett
képét is felezi. Jelolje Ay, As, B1, Bo vetiilletét rendre X, Xo, Y7, Y5, a hatvany-
vonal és az AB egyenes metszéspontjat pedig S a 2. dbra szerint.

A hatvényvonal felezi az X1Y] és az XoY5 szakaszt, azaz

XlS = SYl és XQS = 51/2
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ly A
ka
X5
A Xy
Ay
2. dbra

Ekkor a két-két szakasz kiilonbsége is egyenld, vagyis
X1 Xo =X15 — XoS =8Y] — SYo =1Ys,
ezzel az allitast belattuk.

Gydrffy Johanna (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 10. évt.)
megoldasa alapjan

45 dolgozat érkezett. 3 pontos 25, 2 pontos 6, 1 pontos 1, 0 pontos 13 dolgozat.

A C pontversenyben kitiizott gyakorlatok
(1672-1678.)

Feladatok 10. évfolyamig

ptr
p—r

C. 1672. Hatarozzuk meg az Gsszes olyan p, r szampart, amelyre p, r és
is pozitiv primszam.

C. 1673. Egy trapézt atléi négy haromszogre bontanak. A trapéz alapjain
fekvé haromszogek teriiletének Osszege a trapéz teriiletének % része. Mekkora lehet
a trapéz masik alapja, ha az egyik 5 cm hosszi?

Feladatok mindenkinek

C. 1674. Igazoljuk, hogy végtelen sok olyan derékszogli haromszog van, mely-
ben az oldalak mérGszamai pozitiv egészek és az atfogd egy egységgel hosszabb
az egyik befogoénal.

Javasolta: Németh Ldszlé (Fonyéd)
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