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B. 5148. Az ABC haromszognek C-nél derékszoge van. A hdromszogbe irt kor
a BC befogét a D, az AC befogét az E pontban érinti. A BC' oldalhoz hozzairt
kor a BC' szakaszt a G pontban érinti; hasonldéan, az AC oldalhoz hozzairt kor
az AC szakaszt a H pontban érinti. A DH és EG szakaszok metszéspontja M.
Mutassuk meg, hogy a DGM és az EHM haromszogek koré irt korok M-t6l
kiilonb6z6 metszéspontja a beirt korre esik.

(6 pont)

B. 5149. Hanyféleképpen lehet kitolteni egy 6 x 6-os tablazat mezo6it az
1,2,...,36 szamokkal 1gy, hogy barhogy vélasztunk 6 mez6t, melyek koziil se-
melyik ketto nincs egy sorban vagy oszlopban, a kivalasztott mezokbe irt szamok
Osszege mindig ugyanannyi legyen?

(6 pont)
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Az A pontversenyben kitlizott
nehezebb feladatok
(791-792.)

A. 791. Adva van egy villanykorte, amely piros, zold vagy kék szinnel tud
vilagitani, és haromaéllastu kapcsolok egy végtelen H halmaza, ahol mindegyik kap-
csolénal meg van jelolve a harom allas a piros, kék és zold szinekkel. A kovetkezbket
tudjuk még:

1) Mindegyik kapcsol6éllasnal egyértelmiien meghatarozott szinnel vildgit a vil-
lanykorte.

1) Ha mindegyik kapcsol6 ugyanarra az adott szinre van allitva, a villanykorte
is az adott szinnel vilagit.

1i1) Ha két kapcsolddllasndl mindegyik kapesoléra igaz, hogy kiilonbozé allas-
ban van, akkor a két allasnal a villanykorte més szinnel vildgit.

Készitsiik el a H bizonyos részhalmazaibdl allé U halmazt a kévetkezé médon:
minden kapcsoldallasnél nézzitk meg a villanykorte szinét, és tegyiik bele az U hal-
mazba azon kapcsolok halmazat, melyek allasa megegyezik a villanykorte szinével.

Bizonyitsuk be, hogy U ultrasziirét alkot H-n.

(U ultraszlir6 H-n, ha teljesiti a kovetkezket:

a) Az iires halmaz nincs benne U-ban.

b) Ha két halmaz benne van U-ban, a metszetiik is benne van U-ban.

¢) Ha egy halmaz benne van U-ban, minden nala b&vebb H-beli részhalmaz is
benne van U-ban.
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d) Egy halmaz és H-beli komplementere koziil pontosan az egyik van U-ban.)
Lasd még az N. 35.* feladatot az 1994-es évfolyam majusi szamabol.
A. 792. Legyen p > 3 primszdm és 0 < 7 < p — 3. Legyenek z1,22,...,Tp_14r
p—1+4r
egész szamok, melyekre Y z¥ =7 (mod p) minden 1 < k < p — 2-re.
j=1

Mik lehetnek az x1, 22, ..., Zp—14, sSzdmok maradékai modulo p?

Javasolta: Matolcsi Ddvid (Budapest)
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Informatikabdl kitizott feladatok

I. 526. Andras szereti az egész szamokat és a szamrendszereket. Azon top-
rengett, hogy vannak-e olyan szamok, amelyeket tobb kiilonb6zo alapt szamrend-
szerben felirva a szamjegyek Osszege ugyanaz az érték. Hamar réjott, hogy példaul
az 1 szdm felirdsa mindegyik szamrendszerben 1, tehdt a szdmjegyek Osszege is
azonos. A 2 szam alakja 2-es szdmrendszerben 01, minden més szdmrendszerben 2,
vagyis a szamjegyek Osszege egy kivétellel itt is 2. Gondolta, hogy az egyjegyi
szdmoknal ez nem olyan érdekes tulajdonsag, ezért a tobbjegytiekkel kezdett fog-
lalkozni. Sokat szamolt, de rajott, hogy a témakort alaposabban csak szamitdgépes
programmal tudnd megvizsgalni.

Segitsiink Andrasnak. Készitsiink programot, amely megadja azokat a tizes
szamrendszerben legaldbb kétjegyii, de legfoljebb hatjegyi pozitiv egészeket, ame-
lyeknek a leheto legtobb szamrendszerben azonos a szamjegyeinek 6sszege. A prog-
ram a kimenet els6 soraba irja ki, hogy legfoljebb hany szamrendszerben azonosak
a szamok, majd a kovetkez6 sorba novekvd sorrendbe irja ki ezeket a szamokat.
A program csak a kettestdl a tizesig terjedé szamrendszerekben vizsgalodjon.

Bekiildend6 egy i526.zip tomoritett allomanyban a forrdsprogram és egy
rovid dokumentacio, amely megadja, hogy a program melyik fejleszt6i kornyezetben
fordithato.

I. 527 (E). Egy tdrsasdgban tébben vannak, akik kiilonboz6 helyekrél isme-
rik egymast, de vannak szép szammal olyanok is, akik még sohasem taldlkoztak.
Az ismeretségek kolcsonosek.

*http://db.komal.hu/KomalHU/showpdf .phtml?tabla=FelHivatkoz&id=41643
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