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A C pontversenyben kitlizétt gyakorlatok
(1630-1636.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1630. Egy sakktabla fehér mezdire rairtuk a szadmokat 1-tél 32-ig gy,
hogy minden mezobe csak egy szamot irtunk, és az Gsszes szamot felhasznéltuk.
Ezt kovetben a fekete mezbkre beirtuk a szomszédos mezdkben taldlhaté szamok
Osszegét. Mekkora a fekete mezékbe irt szamok Osszegének lehetséges legkisebb és
legnagyobb értéke?

C. 1631. Egy egységsugari koron adott az AB huar. Erre két derékszogii
héromszoget emeliink: ABC-t ugy, hogy C csicsa a koron helyezkedik el és B-
nél van a derékszog, az ABD haromszoget pedig ugy, hogy AB az atfogdja, és
egyenl6 szard. Mekkora az AB hir hossza, ha a két haromszog teriilete megegyezik?
Mekkora ez a teriilet?

Feladatok mindenkinek

C. 1632. Hany olyan kiilonb6z6, pozitiv egészekbdl allé végtelen szamtani
sorozat 1étezik, melynek elemei a 24, a 744 és a 2844 is? (Két szdmtani sorozatot
kiilonbozének tekintiink, ha kiilonb6z6 a kezdéelemiik vagy a differencidjuk.)

C. 1633. Egy egységnyi oldali négyzet egyik oldaldnak bels6 pontja P. Te-
kintsiik azokat a P csucsu paralelogrammakat, amelyek minden csicsa a négyzet
egy-egy kiilonbozo6 oldalara esik. Igazoljuk, hogy ha P nem oldalfelez6 pont, akkor

(i) pontosan két téglalap van a paralelogrammak kozott, és

(i) ezen két téglalap teriiletének osszege 1.

C. 1634. Igazoljuk az alabbi egyenlétlenséget:
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Feladatok 11. évfolyamtdl

C. 1635. Adott két egymast metsz6 kor. Egyik metszéspontjukon at szer-
kessziink® olyan szelét, amelynek a két kor altal hatarolt szakaszat a kiszemelt
metszéspont harmadolja. irjuk le és indokoljuk a szerkesztés 1épéseit (az elemi szer-
kesztési 1épéseket, mint pl. szog felezése, tengelyes tiikrozés, nem kell részletezni).

*korzével, vonalzdval: papiron, vagy szamitégépes geometriai szerkeszté programmal
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C. 1636. Kosztolanyi Dezs6 didkkordban néhany hetet Parizsban toltott. Ha-
mar szembesiilt azzal, hogy raséztak egy forgalombdl kivont 10 fillérest. Persze
szeretett volna megszabadulni az értéktelen pénztol, de mondani sem kell, hogy si-
kertelentil. Kosztolanyi ezt annak tulajdonitotta, hogy a boltosok mar az arcardl
leolvastak a szandékat. Ezért azt eszelte ki, hogy a rossz érméhez hozzakevert ki-
lenc jo 10 fillérest. Ezeket a zsebébe siillyeszti és oda se néz, amikor kiad egy-egy
érmét. Végiil a zsebében mar csak egy darab maradt — a forgalombdl kivont 10
filléres. Mekkora ennek a val6szintisége?

Bekiildési hatarid6: 2020. december 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet

A B pontversenyben kittizott feladatok
(5126-5133.)

B. 5126. Bizonyitsuk be, hogy ha n > 3, akkor megadhaté n kiilénb6z6 pozitiv
egész szam gy, hogy reciprokaik sszege 1 legyen.

(3 pont)

B. 5127. Adott egy konvex szogtartomany és egy k hosszusdgu szakasz. Mi
a mértani helye azon P pontoknak a szogtartomanyban, amelyeken keresztiil hiz-
haté olyan egyenes, amely éppen k keriiletii haromszoget metsz ki az adott szog-
tartomanybol?
(4 pont)

B. 5128. Adjuk meg az &sszes olyan (x,y) relativ prim egészekbdl all6 szdm-
pért, amelyre 22 + z = > + 9/°.

(4 pont) Javasolta: Surdnyi Ldszl6 (Budapest)

B. 5129. Két jatékos az x> + ax® + bz + ¢ polinom a, b és ¢ egyiitthatéi koziil
felvaltva vélaszt egyet, majd annak egy tetszoleges egész értékeket ad. Bizonyitsuk
be, hogy a kezd§ el tudja érni, hogy (a hdrom 1épés utdn) a polinom mindhdrom
gyoke egész szédm legyen (vagyis a polinomot fel lehessen bontani hdrom elséfoki,
egész egyiitthatdés polinom szorzatéra).

(3 pont)
B. 5130. Adott a sikban n pont tgy, hogy barmely k& (k > 2) darabbdl ki-

valaszthaté kettd, amelyek tévolsdga legfeljebb egységnyi. Mutassuk meg, hogy
a pontok lefedhetok k — 1 darab egységnyi sugaru korlappal.

(5 pont)

B. 5131. Legyen H egy egységnyi teriiletii szabdlyos haromszog, O egy rogzi-
tett pont, s tetszoleges P pontra jelolje Hp a H haromszog O P-vel vett eltoltjat.
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