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Helyesbités
A szerkeszt6ség hibdjabol a 2020/6. szamban megjelent emelt szintli gyakorld
feladatsor 4.b) feladatdnak kérdése tévesen jelent meg. A helyes szoveg:

Mekkora a legnagyobb teriileti téglalap alapra illeszkedd éle, amelyet a megadott
mddon el lehet helyezni a tetén?

A hibédért elnézést kériink.

Matematika feladatok megoldasa

B. 5015. Hdrom egységsugari kor dtmegy eqy kdzds ponton. Mdsodik metszés-
pontjaik A, B és C. Mekkora az ABC kér sugara?

(3 pont) Javasolta: Szoldatics Jézsef (Budapest)

Megoldas. Legyen a harom kor ko-
zéppontja Ay, By és C1, a kdzos pontjuk
pedig P az dbra szerint.

Megmutatjuk, hogy az AA;, BB,
C (1 szakaszok felezopontjai egybeesnek
(O pont). Irdnyitsunk a kézos P pontbdl
a korok kozéppontjaiba helyvektorokat:

— — —

PA; =a, PB; =b, PCy = c. (Az dbrén
— =

csak a PA; és PC; vektorokat tiintet-

titk fel.) Ezek egységnyi hossziisdguak.

Az AlB, ClB, ClA, BlA, BlC, AlC is

mind egységnyiek, igy

a—&-c:lﬁ7 a—i—b:ﬁ, b+C:P—1>4.
Az AA, szakasz felez6pontjdba mutaté helyvektor:
PA, + PA _atb+tc
2 B 2

Ugyanezt a vektort kapjuk BB; és CCy felez6pontjira is, a harom felezépont

valéban egybeesik. Az A;B1C; haromszog O-ra vonatkozo tiikkérképe az ABC

héromszog. Mivel az A; B1C7 haromszog koré a P koriil egységnyi sugaru kor irhato,
ezért tiikkorképe, az ABC haromszog koré is.

Stomfai Gergely (Budapest, ELTE Apdczai Cs. J. Gyakorlé Gimn. és Koll.,

10. évf.) dolgozata alapjan
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Megjegyzés. A megolddsbdl is lathats, hogy az O pont az A;Bi;Ch héromszog
Feuerbach-korének kozéppontja, a P pont a koréirt korének kozéppontja, a P pont O-
ra vonatkozé tiikorképe, pedig az A; B1C1 hdromszog magassigpontja, amely, mint meg-
tudtuk az ABC haromszog koréirt korének kozéppontja. Ezt ugy is fogalmazhatjuk, hogy
az A1 B1C1 hdromszog DEF talpponti haromszogét a korérirt kor P kozéppontjabdl a két-
szeresére nagyitottuk, igy kaptuk az ABC haromszoget.

Osszesen 62 dolgozat érkezett. 3 pontos 52, 2 pontos 2 tanulé dolgozata. 1 pontot 4,
0 pontot 2 tanulé kapott. Nem versenyszerii 2 dolgozat.

B. 5031. Az ABCD paralelogramma AD oldaldnak D-n tili meghosszabbitd-
sdn vegyiik fel az F pontot. A BF szakasz a CD oldalt a G, az AC dtlot pedig
az E pontban metszi. Mutassuk meg, hogy

1 1 1
_ = 4
BE BG BF

(3 pont)
F Megoldés. Legyen AD=BC=a ¢és
(h—1)a AF = X-a. gy
D G C DF=(\-1)-a.
Az AFFE és CBE héromszogek hason-
a E a 16k, mert megfelel oldalaik parhuzamosak (il-
letve egymds meghosszabbitdsai). A hasonlé-
sdgi ardny g—g = % = A. Ebbdl kovetkezGen
A B £L = X, amibél
BF BE+EF 1 A+1
— =———=A+1 tehat = ——.
BE BE thootehat e = BE

Az FAB és FDG haromszogek szintén hasonlok, mert megfelelé oldalaik
parhuzamosak. A hasonldsagi ardny

GF DF (A-1a A-1

BF  AF ~ a A
amibol
BG _BF-GF _A-(A=1) 1 .0 1 X
BF  BF A N BG  BF’
A fentieket a bizonyitandé ﬁ = % + B—lF egyenléségbe behelyettesitve:
A+l_ A 1
BF  BF BF’

Mivel BF # 0, ez valéban igaz.

Fraknéi Addm (Jedlik Anyos Gimn., Budapest, 12. évf.)
dolgozata alapjan

Osszesen 43 dolgozat érkezett. 3 pontot kapott 40, 1 pontot 3 versenyzé.
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