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B. 5115. Ali erszényében n darab érme lapul, Babanak pedig van n — 1 da-
rab, kezdetben iires erszénye. Baba a kovetkezd jatékot jatssza: a kezdetben egy
erszényben 1év6 érméket szétosztja két erszénybe, egyikbe ai, masikba b; érmét
téve (a1,b1 > 0), és a téblara felirja az a1by szorzatot. Majd innentél (az eléz6hoz
hasonléan) a k-adik 1épésben (k = 2,3,...) kivdlaszt egy legaldbb két érmét tar-
talmazo erszényt, a benne 1év6 érméket szétosztja két tires erszénybe, egyikbe ay,
masikba by érmét téve (ax, by > 0), és a tébldra felirja az aiby szorzatot.

A jaték akkor ér véget, ha minden erszénybe 1-1 érme keriilt. Ekkor Ali
kiszamolja a tablan 1év6 axby szorzatok Osszegét és ennyi aranyat ad Babanak.

Legfeljebb mennyi aranyat kaphat Baba?
(5 pont)

B. 5116. Legyen a,b,c > 0 és x,y, z > 0. Igazoljuk, hogy ha z + aby < a(y + z),
y+bez<blz+z),és z4+cax < c(r+y),akkorc =y=2z=0vagya=b=c=1.
(6 pont) Javasolta: George Stoica (Saint John, Kanada)

B. 5117. Az A, B, C, D pontok (ebben a sorrendben) egy egyenesre esnek.
Az AB, BC és CD szakaszokra (azonos félsikban) emelt szabalyos hdromszogek
harmadik csiicsai legyenek rendre E, F', illetve G. Jeloljiik az egyenesen szomszédos
pontok tévolsdgat a kovetkezoképpen: AB = a, BC' = b, C'D = c¢. Mutassuk meg,
hogy az FFG< akkor és csak akkor 120°-o0s, ha a + ¢ = b vagy é + % =1

L
(6 pont)

Bekiildési hatarid6: 2020. oktéber 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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Az A pontversenyben kitlizott
nehezebb feladatok
(780-782.)

A. 780. Egy n x n-es tablazatot kiszineztiink gy, hogy minden 2 x 2-es rész-
ben legyen legaldabb két azonos szinii mez6. Legfeljebb hany szint hasznalhattunk
a szinezésben?

A Diirer-verseny feladata alapjan

A. 781. Szeretnénk korzével és vonalzdoval megszerkeszteni egy egyenld sza-

ri haromszoget. Ehhez a kovetkez6 négy adatbdl kapunk meg kettét: a haromszog
alapjdnak hossza (a), a hdromszog szardnak hossza (b), a beirt korének sugara (r),

a koriilirt korének sugara (R). A hat lehetséges esetbdl melyek azok, amikor a hd-
romszog biztosan megszerkeszthet6?

Rubdezky Gydrgy (Budapest) otlete alapjan

356 Kozépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok, 2020/6



GF 2020.9.7 — 19:52 — 357. oldal — 37. lap KoMalL, 2020. szeptember EF

A. 782. Bizonyitsuk be, hogy egy sikbarajzolhato egyszerti graf éleit mindig
lehet gy iranyitani, hogy minden pont kifoka legfeljebb harom legyen.

Angol versenyfeladat

Bekiildési hataridé: 2020. oktéber 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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Informatikabdl kitiizott feladatok

I. 514. A helyiértékes szamrendszerekben a szamok szamjegyeit a szamrend-
szer alapszamanak megfelel6 hatvanyaval szorozzuk, hogy megkapjuk a szam érté-
két. Példaul a 143 esetében 1-10% +4-10' 4+3-10°, azaz 100 + 40 + 3 a szam értéke.
A negativ szamokat egy eldjellel jeloljiik, de a feliras itt is ugyanigy torténik. Ha
azonban alapszamnak egy negativ szamot vélasztunk, akkor nem lesz sziikségiink
el6jelre. Legyen a szamrendszer alapszama —10. Ekkor a —10 alapu szamrendszer-
ben felirt szam szamjegyeit —10 hatvanyaival szorozzuk, tehat a 345_1¢ szam értéke
3.(=10)* +4-(=10)" +5- (—10)°, vagyis 265. Kénnyen belathaté, hogy a —10 ala-
pu szamrendszerben is egyértelmii a szamok felirdsa, de nincs sziikség a negativ
szamok esetében az el6jelre. Példaul —25 = —30 + 5, tehat —10 alapi szadmrend-
szerben 35_ 1.

Készitsiink programot, amely N darab 10-es szamrendszerben megadott sza-
mot atvalt —10-es szamrendszerbe. A program a standard bemenet els6é sorabdl
olvassa be az 4tvaltand6 szdmok darabszdmat (1 < N < 100), majd a kovetkezd
N sorbdl az dtvaltandé A szamokat (|A| < 10%), és frja a standard kimenet N da-
rab sordba a szamok felirdsat —10 alapu szamrendszerben.

Példa:
Standard bemenet Standard kimenet
3 1832
-228 166
46 361
241

Bekiildend6 egy tomoritett 1514 .zip allomanyban a program forraskodja és
rovid dokumentacidja, amely megadja, hogy a forrasdllomany melyik fejlesztoi
kornyezetben fordithato.

I. 515. A bilivos négyzetek N x N egész szamot tartalmaznak négyzetes el-
rendezésben. Minden szam egyedi, nem ismétlodik, és barmely sorban, oszlopban,
valamint az atlékban szerepl6 szamok Osszege ugyanaz az érték.
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