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A nyolcszogbe irhaté kor kozéppontja az AFE szakasz felezOpontja:
K(5;5+5\/§). A kor sugara megegyezik a K pont mdsodik koordinatdjaval:
r =5+ 5v2. A kor egyenlete:

(@ -5+ (y— (5+5v2)) = (5+5v2)° (= 75+ 50v2).

¢) PE? = (17-5)*+ (17— (5 +5v2)) =122+ (12— 5v2)" =

=338 — 120V/2.

Megmutatjuk, hogy ez nagyobb, mint a kor sugardnak a négyzete, és ekkor P
valoban kiilsé pontja a kornek:

263
338 — 120V2 > 75+ 50v/2, 263 > 170v2, azaz 0> V2.

Ez utébbi egyenldtlenség igaz, mert a bal oldal nagyobb, a jobb oldal pedig kisebb
1,5-nél.

Miésrészt 17 < 10+ 5+/2 ekvivalens 1,4 < v/2-vel, ami (példaul a négyzetre eme-
léssel kapott 1,96 < 2 miatt) szintén igaz. Ezért P elsé koordindtdja kisebb a C' és
D csticsok elsé koordingtdjanal (de nagyobb a tobbi csics elsd koordindtdjandl),
valamint kisebb a D és G csticsok mésodik koordindtdjandl (de nagyobb a C' és
H csticsok mésodik koordindtdjéndl), ezért P a CDGH téglalapnak, igy a nyolc-
szognek is bels6 pontja.

Koncz Levente
Budapest

59. Ratz Laszlé Vandorgyitilés
Go6dolls, 2019. julius 3—6.
OLYAI

TARSULAT

Az idei véndorgytilést Godollon rendezte meg a Bolyai Janos Matematikai
Tarsulat. A kérnyezet gyonyori volt, az eléadasokhoz kozeli szallds is minden igényt
kielégitett, és ismét lehetett egymédssal sokat beszélgetni.

A vandorgytilésrol szol6 részletes beszamold a tervek szerint az Erinté Elektro-
nikus Matematikai Lapok decemberi szdmdban (http://www.ematlap.hu) lesz ol-
vashaté. Az eldaddsok anyagai megtekinthetdk a vandorgytilés honlapjan (http://
www.bolyai.hu/rlv2019.htm).

A 2020-as vandorgytilés helyszine Eger lesz.
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A kozépiskolai tanarok versenyének feladatai

1. Hény lapja van annak a hasdbnak, amelynek 2019 éle van?  (A) 673; (B) 675;
(C) 1346; (D) 1348; (E) 2019.

2. Gazdélkoddé Gerzsonnak 11 lova, 12 tehene, 13 libdja, 14 kacsdja és 15 tyukja van.
Hannyal t6bb ldba van 6sszesen az §llatainak, mint feje?  (A) 65; (B) 94; (C) 111;
(D) 137; (E) 141.

3. Mennyi az xy szorzat értéke, ha 2% = 15 és 15Y = 327
(A) 5; (B) log,15+1og,532; (C) log,47; (D) 7; (E) v4T.

4. A csalddot apa, anya és a gyerekek alkotjak. A csaldd atlagéletkora 18 év. A 38 éves
apa nélkiil a csaldd atlagéletkora csak 14 év. Hény gyerek van a csalddban? (A)1; (B) 2;
(©)3 D)4 (E)5.

5. Hany valds gyoke van az |‘|x +7) - 3! — 2| =1 egyenletnek? (A) 4; (B) 5;
©e6 D)7 (E)S8.

6. A kecskeiskolaban egy szdm kecskerekitésének hivjdk a szdmegyenesen hozzé legko-
zelebb esé olyan egész szamot, amely kiilonb6z6 szdmjegyekbdl all, és ha ezeket a szamje-
gyeket csokkend sorrendbe rendezziik, akkor az egymast kdvetd szamjegyek kiilonbsége 1.
(Példdul a 27 kecskerekitése a 23, a 4817 kecskerekitése a 4765.) A 2019 és a 848 szi-
mok kecskerekitéseit 6sszeadtuk, majd az Osszeget kecskerekitettiik. Melyik szamjegy allt
a szézas helyi értéken az igy kapott szdmban? (A)0; (B)1; (C)2; (D)8 (E)9.

7. Az y = 2 — Tz + 10 egyenleti parabola 6sszesen hdrom pontban metszi a koordi-
nata-rendszer tengelyeit. Hany teriiletegység a metszéspontok altal meghatarozott harom-
szog teriilete?  (A) 10; (B) 12; (C) 13; (D) 14; (E) 15.

8. Gombdc Artir zsebpénzének 36%-4t étcsokolddéra, 24%-4t tejecsokoladéra koltdtte.
Megmaradt pénzének a 35%-4n vésdrolt egy konyvet ,,Edes fogydkura csak csokival”
cimmel, {gy mér csak 221 garasa maradt. Hiny garast koltott étcsokolddéra? — (A) 204;
(B) 306; (C) 408; (D) 510; (E) 612.

9. Egy éllatsimogatoban a gyerekeknek és a pénilovaknak Osszesen 37 fejiik és 112
ldbuk van. Hany gyerek van az dllatsimogatéban?  (A) 14; (B) 18; (C) 19; (D) 23;
(E) 28.

10. Az ABCD trapéz AB és CD oldala parhuzamos, AB = 50 ¢cm és CD = 20 cm.
Az E pont az AB alap azon bels6 pontja, amelyre a DE szakasz a trapézt két egyenld
teriilet{l részre osztja. Hany centiméterre van az E pont a trapéz A csticsdtol?  (A) 25;
(B) 30; (C) 35; (D) 40; (E) 45.

11. A Kerge Birka rockzenekar koncertjén a kozonség % része magyar. A kiilfoldiek
% része férfi. A nék 1 része magyar. A kozonségnek hdny szdzaléka férfi?  (A) 35;
(B) 40; (C) 45; (D) 50; (E) 55.

12. Egy 20 cm oldalhosszusagu négyzetet az dbrdan lathaté médon
négy téglalap alaku részre osztottunk. Tudjuk, hogy az A jelii rész te- B
rillete 48 cm?, a B jelli rész keriilete 52 cm. Hany négyzetcentiméter
a teriilete a betiivel nem jelolt két rész koziil annak, amelyiknek kisebb A
a keriilete? (A) 36; (B) 48; (C)64; (D) 72; (E) 80.
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13. Egy mértani sorozat elsé két tagja /7 és +/7. Mi a sorozat negyedik tagja?
W) VT B ¥ (VR (D) VT (B)L
14. Zséfinak harom testvére van: két béatyja és egy higa. A négy kiilonb6z6 kori

gyermek életkoranak szorzata 882. Mennyi Zséfi hdrom testvére életkoranak az Gsszege,
ha egyik batyja sincs még 18 éves? (A) 15; (B) 17; (C)22; (D) 24; (E) 31.

15. Egy szokéévben januar elseje péntekre esett. Ebben az évben a vilaszokban fel-
sorolt hénapok koziil az egyikben 5 vasarnap volt. Melyikben?  (A) februdr; (B) prilis;
(C) junius; (D) julius; (E) augusztus.

16. Egy derékszogli hdromszog két befogdjanak hossza 10 cm és 24 cm. A haromszog
beirt kore az atfogét az F pontban érinti, az atfogdt érinté hozzéirt kor érintési pontja F'.
Hény centiméter az EF szakasz hossza? (A) 11; (B) 11; (C)12; (D) 13; (E) 14.

17. Mekk Elek ismét tigykodott. Kapott egy téglatestet, melynek egy csiicsbél induléd
élei 5 cm, 6 cm és 7 cm hosszuak voltak. Azt kérték téle, hogy minden lapjat fesse be
pirosra, majd darabolja fel a lapjaival parhuzamos vagasokkal 1 cm éli kockdkra. Mekk
Elek a testet valamelyik lapjara allitva az asztalra tette, majd az 6t lathato lapjat pirosra
festettiik. A hatodikrdl, amin &llt a test, sajnos megfeledkezett. A jol elvégzett feldarabolas
utan megszamolta, hogy hany kockanak van legaldabb egy piros lapja. Mennyi a legnagyobb
eredmény, amit kaphatott, ha a szdmolds sordn nem hibdzott?  (A) 126; (B) 130;
(C) 135; (D) 138; (E) 150.

18. Mennyi a kovetkezd kifejezés értéke:

(2 4 3) . (22 4 32) . (24 4 34) R (2128 4 3128) 4 2256

?
3128 :

(A) 2'28, (B) 22°6;  (C) 3'%®; (D) 3%°%; (E) miés érték.

19. Timike kicsit hazudds. Amidta beszélni kezdett, minden harmadik &llitdsa hamis,
a tobbi igaz. Nem tudjuk, hany &allitassal ezel6tt hazudott utoljara. Egy kétjegyl szdmrol
a kovetkez6 hat allitast fogalmazta meg, ebben a sorrendben: ,Van benne 2-es szdmjegy.”
»2Nagyobb 50-nél.” | Péros.” ,Kisebb 30-ndl.” ,Oszthaté 3-mal.” ,Tartalmaz 7-es szdmje-
gyet.” Mennyi a szamjegyek Gsszege abban a kétjegyii szamban, amirél Timike megfogal-
mazta allitdsait? (A) 12; (B) 13; (C)14; (D) 15; (E) 16.

20. Az dbran lathaté négyzetet nyolc részre osztottuk. A ré-
szek koziil néhdnyba beirtuk, hogy hany cm? a teriilete. Hany
2 négyzetcentiméter a kérddjellel jelolt, négyszog alaku rész terii-
lete? (A) 13; (B)17; (C)21; (D)24; (E)27.

10

5 12

7

21. Az aldbbiak koziill melyik dbrdn léthaté a (z — [z])* + (y — |y|)° = 4 egyenlet
igazsdghalmaza?

A | B v 0 4 D) Yy, B |V
2! 2
-1\ 0 T 0 1T -2 0 T -2 0 T -1 0‘ z
—1 71‘
-2 -2
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22. Az n pozitiv egész szamnak 2019 pozitiv osztéja van, melyek koziil az egyik
a 2019. Hany olyan k pozitiv egész szdm van, amelynek 6t6dik hatvanya osztéja az n-nek?
(A) 135; (B) 268; (C) 405; (D) 667; (E) més érték.

23. Egy 4 X 4-es tablara elhelyeziink 4 fehér és 4 fekete babut dgy, hogy minden
sorba és minden oszlopba 1 fehér és 1 fekete babu keriiljon. Hanyféleképpen tehetjiik meg
ezt, ha két elhelyezést akkor is kiilonbozének tekintiink, ha tiikrozéssel vagy forgatassal
egymésba viheték? (A) 72; (B) 144; (C) 216; (D) 288; (E) mds érték.

24. Az ABC héromszog C-nél 1év6 szoge derékszog, a C-bdl huzott magassiganak
talppontja D. A B csticsbdl indulé szogfelezd a C'D magassdgot az M, az AC befogét
az F pontban metszi. Tudjuk, hogy a DME szbg nagysdga 120°, és a DME hdrom-
sz0g teriilete 71 cm?. Hény négyzetcentiméter az ABC héromszog teriilete?  (A) 637;
(B) 781; (C) 852; (D) 923; (E) 994.

25. Jdnos gazda bédrdnyainak tobb, mint 47%-a, de kevesebb, mint 50%-a fekete.
Minimum hény bédrdnya van Jédnos gazddnak? (A) 8 (B) 13; (C) 21; (D) 33;
(E) més érték.

26. Adott a sikon az A1A2A3 ... Azp1sA2019 szabdlyos 2019 oldali sokszog. Hény
olyan kiilonboz6 szabalyos haromszog rajzolhaté a sokszog sikjan, amelynek legaldbb két
csticsa a sokszdg csucesai koziil valé?  (A) 2035171;  (B) 4072996;  (C) 4074 342;
(D) 2037171; (E) 2035825.

27. Az iskolai kosdrlabda bajnoksdgban 5 csapat indult. A bajnoksdg sordn minden
csapat minden csapattal egyszer mérkozik meg. Eddig 6sszesen 4 mérkozést bonyolitot-
tak le. Tudjuk, hogy nincs hdrom olyan csapat, akik mar az 6sszes egymas kozti mérkézé-
siiket lejatszottdk. Hany kiilonboz6é mddon lehetséges ez, ha a mérkozések sorrendje nem
szamit?  (A) 60; (B) 75; (C)90; (D) 120; (E) 140.

28. A pozitiv egész szamokat az dbrdn ldthaté mintat kovetve

héromszog alakban irtuk be egy tabldzatba. A téblazat kitoltését !

addig folytattuk, amig el nem jutottunk a 63. sor utolsé, azaz 63. cel- 419

14jéig. (A sorok vizszintesek, az oszlopok fiiggélegesek.) Hanyadik 415
oszlopban a legnagyobb a szdmok ésszege? (A)1; (B)5; (C)10; 7181910
(D) 14;  (E) 19. 11(12|13|14(15

29. Az ABC héromszog BC oldalanak felez6pontja D. Tudjuk, hogy az ACB szog
30°, az ADB szog pedig 45°. Hany fokos az ABC héaromszog legkisebb kiils6 szoge?
(A) 45; (B) 60; (C)90; (D) 105; (E) maés érték.

30. A kecske nyelvben csak 4 beti(it haszndlnak: egy magdnhangzét (e), illetve hdrom
méssalhangzdt (k; ¢; s). A kecske nyelvben egyetlen egybetiis értelmes szé van, az e. Egy
egynél tobb betlis sz6 akkor értelmes a kecske nyelvben, ha tartalmaz magédnhangzét, és
az utolsé betiijét elhagyva olyan szét kapunk, amely nem értelmes a kecske nyelvben.
Hany 5 betlis értelmes sz6 van a kecske nyelvben?  (A) 325; (B) 393; (C) 437;
(D) 481; (E) 543.

A feladatsort Erdés Gabor allitotta dssze és Kiss Géza lektordlta
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A kozépiskolai tanarok versenyének eredménye

1. Fridrik Richard (Szeged, Magister Universitas) ......................... 124 pont
2. Baloghné Cseh Judit (Szolnok, Varga Katalin Gimn.) ................. 120 pont
3. Fony6 Lajos (Keszthelyi Vajda Jdnos Gimn.) ........................... 111 pont
4. Horvath Eszter (Budapest, Kempelen Farkas Gimn.) ................... 109 pont
5. Fony6né Németh Ildiké (Keszthelyi Vajda Jénos Gimn.) .............. 105 pont
6. Csanddy Gaborné (Budapest, Badr-Madas Reformatus Gimn.) ......... 104 pont
7. Székely Péter (Budapest, Estvis Jézsef Gimn.) ......................... 100 pont
8. Laczik Istvan (Budapest, Bair-Madas Reformétus Gimn.) ............... 95 pont
9. Barati Akos (Pécs, Ciszterci Rend Nagy Lajos Gimn.) ................... 94 pont
10. Bukorné Both Emdke (Rév-Komdrom, Selye Jdnos Gimn.) ............ 92 pont.

Az altalanos iskolai tanarok versenyének® eredménye
. Nagy Tibor (Kecskemét, NJE Petéfi Sandor Gyak. Alt. Isk.)
. Egyed L&szlé (Bajai III. Béla Gimn.)
. Rézsané Motké Edit (Ocsa, Bolyai Janos Gimn.)
. Téth Gabriella (Csantavér, Hunyadi Janos Alt. Isk.)
. Csordds Mihdly (Kecskemét, Kodaly Zoltan Enek-zenei Alt. Isk., Gimn., Szakgimn.
és AMI).

CUh W N+

A 2019. évi Beke Mané Emlékdijasok

A Beke Mané Emlékdij Bizottsdg dontése alapjan 2019-ben a dij maésodik
fokozatdban részesiilt Balga Attila, Gajarszki Rozalia, Palovicsné Tusnady
Katalin, Reg6sné Jancsovics Julianna, Takacs Sandor, Toérskné
Dr. Bodzsar Maria és Varga Vince.

A K pontversenyben Kkitiliz6tt gyakorlatok
ABACUS-szal kéz6s pontverseny
9. osztalyosoknak
(644-648.)

K. 644. Egy dobozban kék és zold kockdk vannak, Gsszesen 70 darab. Ki-
vesziink négyszer annyi kék kockat, mint zoldet, igy a dobozban maradt kockédk
kozott 7-szer annyi a zold, mint a kék. Hany kék és hany zold kocka volt a doboz-
ban eredetileg?

K. 645. Milyen maradékot kapunk, ha az 1 +4 47+ ... 4 2020 6sszeget 8-cal
elosztjuk?

*Az altalanos iskolai tandrok versenyének feladatait nem kozoljiik.
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