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B. 5044. Adott az ABC haromszog AB oldaldnak belsejében a D, az AC
oldal belsejében az E pont; a BE és C'D szakaszok metszéspontja M. A BCM
haromszog teriilete legyen x, az E DM haromszog teriilete pedig y. Igazoljuk, hogy

I+
Vi i

Tapc 2

(6 pont)

B. 5045. Mely pozitiv egész n szamok esetén van az elsé n pozitiv egész szam-
nak olyan ai,as,...,a, sorrendje, hogy az a1 + 1,a2 + 2, ..., a, + n szdmok mind
teljes hatvanyok? (Egy szamot teljes hatvanynak neveziink, ha eléall a® alakban,
ahol a,b > 2 egész szdmok.)

(6 pont)

Bekiildési hatarid6: 2019. oktéber 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

L1

Figyelem! Az idei Kiirschék Jozsef Matematikai Tanul6verseny 2019. oktéber

4-én, pénteken 14 orakor keriil megrendezésre. A versenyzoknek elézetesen

regisztralniuk kell a versenyre, az ezzel kapcsolatos informécio a
http://bolyai.hu/kurschak.htm

oldalon talalhaté.

Az A pontversenyben kitlizott
nehezebb feladatok
(755—757.)

A. 755. Bizonyitsuk be, hogy minden kézéppontosan szimmetrikus sokszoget
at lehet darabolni négyzetté olyan médon, hogy véges sok sokszog alaki darabot
hasznalunk, és az egyes darabokat csak eltolni lehet. (Azaz az eredeti sokszog
felbonthaté az Ay, As, ..., A, sokszogekre, egy négyzet felbonthaté a By, B, ..., B,
sokszogekre ugy, hogy 1 < i < n esetén A; és B; egymas eltoltja.)

A. 756. Keressiik meg az dsszes olyan f : R — R (valds szdmokon értelmezett,
valds értékii) fiiggvényt, melyre teljesiilnek a kovetkezok:

(i) fl@+1) = f(@) + L

2

(i) f(a?) = (f(2))"

(Romanian Masters of Mathematics feladat alapjan)

Kozépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok, 2019/6 355



GF 2019.9.10 — 19:50 — 356. oldal — 36. lap KoMalL, 2019. szeptember EF

A. 757. Ha n nemnegat{v egész szam, jelolje H(n) a pozitiv egész szdmoknak
azon részhalmazat, amelynek 7 pontosan akkor eleme, ha az n kettes szamrendszer-
beli alakjaban a hatulrdl . jegy 1-es.

Két jatékos, A és B a kovetkezd jatékot jatssza: elészor A valaszt egy k pozitiv
egész szamot, ezutan B valaszt egy pozitiv egész n szamot, melyre 2™ > k. Legyen
X a {0,1,...,2" — 1} halmaz, Y pedig a {0,1,...,2""! — 1} halmaz. A k kérbdl
all6 jatékot A kezdi, és egy korben A vélaszt egy szamot az X vagy az Y halmazbdl,
majd B valaszt egy szamot a masik halmazbol. 1 < i < k esetén jelolje x; az i krben
az X halmazbdl vélasztott szamot, y; pedig jeldlje az i. korben az Y halmazbdl
valasztott szamot.

A jétékot akkor nyeri meg B, ha minden 1 < ¢ < k és 1 < j < k esetén teljesiil,
hogy z; < x; pontosan akkor, ha y; < y;, tovdbba H(z;) C H(z;) pontosan akkor,
ha H(y;) C H(y;), egyébként A nyer.

Melyik jatékosnak van nyerd stratégidja?

Javasolta: Bodndr Levente (Cambridge)
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ELTE matematikatanar-klubdélutan

Az ELTE matematikatanar-klubdélutant a 2019. dszi félévben 2019. oktéber
2-an rendezik az ELTE TTK lagymanyosi campusan, a déli épiilet 2-712-es terem-
ben.

Program:

e 16:00-16:05. A klubdélutant megnyitja Simon Péter, az ELTE Matematikai
Intézet igazgatija.

e 16:05-16:35. Sztranydk Attila (Berzsenyi Déniel Gimndzium): Végtelen gumi-
szalagok és Ford-korok.

e 16:40-17:10. Keleti Tamds (ELTE Matematikai Intézet): Ugyan mi djat lehet
még a matematikaban kitalalni?

e 17:25-18:30. Beszélgessiink a trigonometriardél. Bevezeti és a vitat koordinalja
Horvdth Eszter (Kempelen Farkas Gimnazium).

Részletes program:

http://www.math.elte.hu/esemenyek/matematikatanar-delutan/.
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