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A B pontversenyben kitiizott feladatok
(5014-5021.)

B. 5014. A Bergengéc Parlamentben a valasztasok utdn 50 < n < 100 képvi-
sel6 van, mindannyian egyetlen pért, a Kék Part szineiben. (A Kék Partnak egyet-
len elnoke van.) A héazszabdly alapjin egy parlamenti pért két partra oszthatd
a kovetkez6 feltételek szerint:

e A megsziing part elncke nem lehet tagja az utédpartoknak, parlamenti mandé-
tuma megszilinik, és nem vélasztanak helyette 1j képvisel6t (azaz a parlamenti
képvisel6k szdma csdkken).

e A tobbi parttag eldontheti, hogy melyik utédpartnak lesz a tagja.

o Mindkét utédpartnak legalabb egy-egy képvisel tagja kell, hogy legyen.

e Mindkét utédpartnak a part képviselGi koziil egy-egy partelnokot kell valasz-
tania.

Ha legaldbb egy partszakadds utan minden utédpartnak ugyanannyi tagja
van, akkor a parlamentet feloszlatjak. Mi legyen az n értéke, hogy ez az eset ne
fordulhasson el6?

(3 pont)

B. 5015. Harom egységsugart kor atmegy egy kozos ponton. Masodik met-
széspontjaik A, B és C. Mekkora az ABC kor sugara?
(3 pont) Javasolta: Szoldatics Jézsef (Budapest)

B. 5016. Adott egy ABCD konvex négyszog. Ugy jelsljiik ki az AD oldal Ey,
a BC oldal F, az AC 4tl6 Es és a BD 4tlé Fy pontjat, hogy

AE1 : ElD = BF1 : FlC' = AE2 : EQC = BF2 : FQD = AB: CD.

Tudjuk, hogy semelyik két pont nem esik egybe. Bizonyitsuk be, hogy ekkor az E; Fy
és Fs F5 egyenesek merolegesek egymasra.

(4 pont)

B. 5017. Van-e olyan f: R — R fliggvény, amely teljesiti a kovetkez6 tulaj-
donsagokat?

(1) &1 # o esetén f(x1) # f(x2) teljesiil,
(2) 1éteznek olyan a,b > 0 konstansok, melyekre barmely = € R esetén

o~ =

F(2?) — (flaz + 1)) >
(4 pont)
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B. 5018. A szultan birodalménak mind az 1024 matematikusat bérténbe za-
ratta. Mindegyikiik csak a sajat réztalléros érméjét tarthatta meg. A matemati-
kusok tudjak, hanyan vannak, de semmiféle médon nem képesek kommunikalni
egymassal.

A szultan a sziiletésnapjan nagy kegyesen a kovetkezo jatékot ajanlotta a mate-
matikusoknak: az udvaron egyenként vagy 0-t, vagy 1-et mondanak. Ha a mondott
szamok Osszege 1, akkor szabadon bocsatja Cket.

(A matematikusok nem adhatnak jelet egymdsnak, nem tudjik, hogy ket
hényadiknak vitték ki, vagy hogy az elSttiik az udvaron 1évék mit csindltak.)

Mekkora eséllyel szabadulhatnak ki a matematikusok?
(5 pont)

B. 5019. Az ABCD hiirnégyszogben AB + BC = AD + DC és BA+ AC =
= BD + DC teljesiil. Mutassuk meg, hogy ABCD téglalap.
(6 pont)

B. 5020. Tiikrozziink egy parabolat a fokuszan atmend, tengelyével o szoget

bezaré egyenesre. Mutassuk meg, hogy a parabola és tiikkorképe a szégben metszi
egymast.

(5 pont) Javasolta: Németh Ldszlo (Fonyéd)
B. 5021. Legyen a 3-mal nem oszthaté n pozitiv egész szam 3-mal osztva

1 maradékot adé pozitiv osztéinak Gsszege A(n), illetve 3-mal osztva 2 maradé-

kot add pozitiv osztdinak sszege B(n). Hatdrozzuk meg azokat az n szdmokat,
melyekre |A(n) — B(n)| < V/n.

(6 pont)

*

Bekiildési hatarid6: 2019. aprilis 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

*

Az A pontversenyben kitiizott
nehezebb feladatok
(746-748.)

A. 746. Legyen p primszam. Hény megolddsa van az 22 +y° +22+1=0
(mod p) kongruencidnak a modulo p maradékosztalyok korében?

Javasolta: Gyenes Zoltdn (Budapest)
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