ﬁ} 2019.3.8 — 18:27 — 159. oldal — 31. lap Ko6MalL, 2019. mércius gf

— P

mindkét oldalhoz 18abc-t, és hajtsuk végre a bal oldalon kijelolt miiveleteket. fgy
a bizonyitandéval ekvivalens

a?+ b2+ +ab+ab+be+be+ ca+ ca+ a?b? + b2 + 2a® + a®be + a®be +

+ ab?c + ab®c + abc? + abc? > 18abe

egyenl6tlenséget kapjuk, ami a 18 valtozos szamtani-mértani kozép kozotti egyen-
16tlenség miatt igaz (hiszen a gyoksk pozitivak), és a bal oldal szigortian nagyobb,
hiszen a gyokok nem esnek egybe a feltétel alapjan.

Csiszdr Zoltdn (Szeged, Radnéti M. Kisérleti Gimn., 11. évf.)
II. megoldas. A bizonyitandé

S = a® + b* + % + 2ab + 2bc + 2ca + a®b? 4 b2 c? 4 c*a® + 2a%be +
+ 2ab*c + 2abc? — 18abc > 0
egyenlGtlenség bal oldala a kévetkezéképpen alakithato:
S = (a® — 2abc + b*c?) + (b? — 2abc + a*c®) + (c® — 2abe + a?b?) +
+2ab(c® — 2¢ + 1) + 2ac(b® — 20+ 1) + 2bc(a® — 2a 4+ 1) =
= (a—bc)* + (b—ac)® + (¢ — ab)® + 2ab(c — 1)* + 2ac(b — 1)* + 2bc(a — 1),

ami nyilvan pozitiv.
Hdmori Janka (Szeged, Radnéti M. Kisérleti Gimn., 10. évf.)

69 dolgozat érkezett. 4 pontos 52, 3 pontos 10, 2 pontos 3, 1 pontos 1, 0 pontos 3 dol-
gozat.

A K pontversenyben kitiizott gyakorlatok
ABACUS-szal k6z6s pontverseny
9. osztalyosoknak
(619-623.)

K. 619. Legfeljebb hany primet lehet megadni ugy, hogy koziilikk barmely
hérom Gsszege is prim legyen?

K. 620. Ot pozitiv egész szém Ssszege 20. Az 6t szam paronként vett kiilsnb-

ségeinek abszolit értéke: 1, 2, 3, 3, 4, 5, 6, 7, 9, 10. Adjuk meg az Osszes ilyen
szamotost.
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ﬁ} 2019.3.8 — 18:27 — 160. oldal — 32. lap Ko6MalL, 2019. mércius QF

— P

K. 621. Egy kilenc f6s matekszakkoron az dbrdn lathatd
3 x 3-as osztdsu négyzet alaku zdszlot terveznek. Az 1, 2, 3, 4,
5, 6, 7, 8, 9 szamokat festik fel a kilenc tartomanyba gy, hogy
mindegyik oszlopban, sorban és atloban a szamok Gsszege oszthatd
legyen 3-mal. Hanyféle kiilonboz6 zész1ot készithetnek?

K. 622. A QUARTO jaték 16 figurajanak mindegyike kiilonbozik valamiben
a tobbitél. A figurdk négy szempont alapjan is két egyforma csoportra oszthatdk:

— magas vagy alacsony;

— sOtét vagy vilagos;

— kerek vagy szogletes;

— a teteje lyukas vagy sima.

El lehet-e helyezni a 16 figurat egy koér mentén gy, hogy a szomszédosok
pontosan két tulajdonsidgban egyezzenek meg?

K. 623. Az ABCD egy négyzet alaku papirlap, melynek felénk es6 fele piros,
a hatulja pedig fehér. Az AC atldjanak A-hoz kozelebbi harmadolépontja E, C-hez
kozelebbi harmadolépontja F'. A papirlapot az AC-re mer6leges egyenesek mentén
kettéhajtjuk tgy, hogy mindig hatulrdl elérefelé hajtunk (tehét a papir tiloldala
keriil feliilre). Az els6 hajtds sordn az A pont az F-re keriil, a mdsodik hajtds sordn
a C pont az E-re. A papir felénk es6 lathaté részén mekkora a piros és a fehér
teriiletek ardnya a kétszer Gsszehajtott papirlapon?

*

Bekiildési hatarid6: 2019. aprilis 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518
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A C pontversenyben kitlizott gyakorlatok
(1532-1538.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1532. Mutassuk meg, hogy ha az a, b, ¢ pozitiv szamokra
1 1 1
a+bt+c> =+ —+—,
ab  bc  ac

akkor koziiliik valamelyik szam legalabb 1.

160 Kézépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok, 2019/3



