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Tehat 20182019 a nagyobb.

Ratké Eva
Budapest
(zommel német érettségi feladatokbdl valogatva)

C gyakorlat megoldasa

C. 1524. Legyenek N és M pozitiv egész szdmok, tovdabbd p és q kiilonbozo
primszamok. Tegyiik fel, hogy N + M d&tjegyii, N-nek osztdja a p, €s osztoinak
szama q, ugyanakkor M oszthato q-val, €s osztdinak szdma p. Hatdrozzuk meg N
és M lehetséges értékeit.

Megoldas. Egy szam osztdinak szamat gy hatarozzuk meg, hogy primténye-
z6s felbontasdban a primhatvanyok kitevoinél eggyel nagyobb szadmokat Gsszeszo-
rozzuk. A mi esetiinkben ennek a szorzatnak primszamnak kell lennie. Ha a prim-
tényezds felbontdsban egynél tobb primtényezd szerepelne, akkor az oszték szama
nem lenne primszam; tehat mindkét szam primhatvany.

Ebbdl kévetkezik, hogy ha az N szamnak ¢ darab osztéja van, akkor a hat-
vénykitevéje (¢ — 1). Mivel N primtényezds felbontdsaban egy prim szerepel és N
oszthaté p-vel, igy ez a primszdm a p. Tehdt N = p?~!. Hasonléan kapjuk, hogy
M = gp~ 1.

Meg kell vizsgdlnunk, hogy az N + M = p?~! + ¢P~! &sszeg mikor lesz Gtje-
gyil. Az egyenlet jobb oldaldn p és q felcserélésével ugyanazt az eredményt kapjuk,
igy az egyszerliség kedvéért egyelbre tételezziik fel, hogy p < q. Ha p?~! legaldbb
hatjegyti, akkor a p?~—! + ¢P~! &sszeg is az. Mivel 2'8, 312, 510 illetve 75 legalabb
hatjegyli, ezért csak az aldbbi 13 esetet kellett megvizsgdlnunk (a tdblazat belsejé-
ben a megfelels p?=1 + ¢P~1 értékek allnak).
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ﬁ} 2019.3.8 — 18:27 — 148. oldal — 20. lap Ko6MalL, 2019. mércius QF
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4|2 3 5 7 11 13 17
2 | 4| 7| 21 71 1035 | 4109 | 65553
18 | 106 778 | 59170
1250 | 18026

Ezekben az esetekben N és M lehetséges értékei (figyelembe véve, hogy felcse-
rélhetbek).

P | g N M
2 | 17 | 65536 | 17
17| 2 17 | 65536
311159049 | 121
11| 3 | 121 | 59049
51 7 | 15625 | 2401
70 5 | 2401 | 15625

Varga Akos (Kecskemét, Bényai Julia Gimn., 11. évf.)

Megjegyzés. A javitds soran sajnos viszonylag kevés maximalis értékii megoldés sziile-
tett. Sokan figyelmetlenségbdl nem a feladat kérdésére véalaszoltak, hanem csak a primeket
adtdk meg, az N és M szamokat nem. Szintén sokan voltak, akik hat helyett csak hdrom
megoldast adtak meg, és nem vették észre, hogy N és M felcserélhetd. Sokan voltak azok
is, akik nem indokoltak kell6en részletesen, és emiatt vesztettek pontot (dltaldban vagy N
és M p-vel és g-val felirdsat nem vezették le, vagy a primek kivalasztdsdnal csak felirtak
a jokat, megmutattdk, hogy azok tényleg jok, de nem indokoltédk, hogy mas megoldasok
nem lehetnek). Aki egydltaldn nem indokolt, csak végeredményt kozolt, az 0 pontot ka-
pott, mivel a versenykiiras szerint pusztan az eredménykozlésre nem adhaté pont. Emellett
persze voltak szép megoldasok is.

50 dolgozat érkezett. 5 pontot kapott 15 versenyz6: Ajtai Boglarka, Debreczeni
Tibor, Hordds Adél Zita, Jankovits Andrés, Kis Karoly, Mészaros Marton, Molnar Istvén,
Nyitrai Bogldrka, Pipis Panna, Rozgonyi Gergely, Sal David, Sebe Anna, Székelyhidi
Klara, Téth Benedek, Varga Akos. 4 pontos 9, 3 pontos 13, 2 pontos 1, 1 pontos 4,
0 pontos 5 dolgozat.

Matematika feladatok megoldasa

B. 4947. Igazoljuk, hogy egy kockdt a keletkezd darabok egybevigosdgdtol elte-
kintve egyféleképpen lehet pontosan 6t darab tetraéderre darabolni.

(6 pont)

Megoldas. Legyen a kocka ABCDA'B'C'D’, aminek ABCD és A’B'C'D’
két parhuzamos lapja, tovabbd az &ltaldnossag megszoritdsa nélkiil tegyiik fel,
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