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A B pontversenyben kitilizott feladatok
(5006-5013.)

B. 5006. Az ABCD trapéz alapjai AB és CD, az &tlok metszéspontja M.
Az AC 4tl6 felezi a BAD szoget, AM = BC és BM = CD. Hatarozzuk meg
a trapéz szogeit.

(4 pont) OKTYV feladat alapjén

B. 5007. Van 3n + 1 darab érménk. Ezek koziil n érmének az egyik oldalan 0,
a masik oldalan 11 all. Tovéabbi n érmének az egyik oldaldn 0, a masik oldalan
44, a tobbi n + 1 érmének pedig az egyik oldalan 0, a masik oldalan 99 szerepel.
Az Gsszes érmét egyszerre feldobva mi annak a valdszintisége, hogy a dobott szamok
Osszege T-tel oszthaté? (Az érmék mindkét oldalukra azonos eséllyel esnek.)

(4 pont)

B. 5008. Adottak az A kozépponti ks és a B kozépponti kg korok. Az [y
egyenes Ai-ben érinti k4-t és Bi-ben kp-t; az ls egyenes pedig As-ben érinti k4-t
és By-ben kp-t. Bizonyitsuk be, hogy az Ay A; és a By By szakaszok AB egyenesre
vett mer6leges vetiilete egyenl6 hosszisagu.

(3 pont)

B. 5009. Az z, y, z pozitiv szdmokra 22 + y% + 22 = 3 teljesiil. Bizonyitsuk
1 1 1
be, hogy 2z +2v +2= > 6.

(3 pont) Javasolta: Nguyen Van Nho (Vietnam)

B. 5010. Egy hegyesszogii ABC
héromszog beirt kore az oldalakat az Ao,
By és Cy pontokban érinti. A hdromszog
harom hozzairt korének érintési pont-
jai az oldalegyeneseken rendre Aq, By és
Cl; AQ, BQ és CQ; illetve Ag, Bg és Cg.
Az A; B;C; haromszog teriiletét jeldlje T;
(¢ =0,1,2,3). Mutassuk meg, hogy

1 1 1 1

Ton T n T
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B. 5011. Adott a sikon 6 altaldnos helyzetii pont gy, hogy barmely két
pont tavolsaga kiillonb6z6. Mutassuk meg, hogy megadhaté két olyan haromszog,
amelyeknek minden csiicsa ezen pontok koziil vald, és a két haromszognek van egy
koz6s oldala, amely az egyik haromszogben a legrévidebb, a mésikban a leghosszabb
oldal.

(5 pont) Javasolta: Réka Sandor (Nyiregyhéza)

B. 5012. Legyen f(z) egész egyiitthatés polinom. Jelolje f(™) az f fiiggvény

n-szeri alkalmazasat:
F) = f(f(- fl@)..))
———
n

Jelolje k(f) a legkisebb olyan k pozitiv egészt, melyre f*)(z) = 2 (mod 13) teljesiil
minden x egész szamra, ha létezik ilyen k, és legyen k(f) = 0 egyébként. Mutassuk
meg, hogy a k(f) értékek kozott 1étezik legnagyobb, és hatdrozzuk meg a maximu-
mot.

(6 pont)

B. 5013. Az ABC haromszog A-val szemkozti hozzairt kore az AC egyenest
a By pontban érinti, a BB szakasz a hozzairt kort Bs-ben metszi, és a hozzairt
korhoz Bs-ben huzott érinté a BC oldalt Bs-ban metszi. Hasonldéan, a haromszog
beirt kore az AB oldalt a C pontban érinti, a C'Cy szakasz a beirt kort Cy-ben
metszi, és a beirt korhoz Cs-ben huzott érinté a BC oldalt a C3 pontban metszi.
Mutassuk meg, hogy By B3 = C5Cs.

(6 pont)

O

Bekiildési hatarid6: 2019. marcius 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: KoMalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

O

Az A pontversenyben kitiizott
nehezebb feladatok
(743-745.)

A. 743. Az ABCD konvex érinténégyszog beirt kore a BD 4tlét a P és Q pon-
tokban metszi (BP < BQ). A beirt kor AC-re mer6leges atmérdje UV (BU < BV).
Mutassuk meg, hogy az AC, PV és QU egyenesek egy ponton mennek &t.

IOM 2018 (Moszkva) 2. feladata alapjan
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