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—3
C gyakorlat megoldasa
C. 1480. Oldjuk meg az
23— Tr+6 2z +14
T —2 oz 42
egyenletet az egész szdmok halmazdn.
I. megoldas. Feltételek: x # +2, x € Z. Mivel
2} —Tr+6=2"-dx-32+6=2x(2—-4)-3(x—-2) =
=x(zx—2)(x+2) —3(x—2) = (z —2)(2* + 22 — 3),
igy az egyenlet bal oldalanak szamlaléjat atirva:
(x—2)(2®+22-3) 2z+14
x —2 or+2
Mivel
2c+14  2x+4+10 10
= = 2 + S
T+2 T+2 4+ 2
kapjuk, hogy
1 1
x2+2x73:2+70, ahonnan 2+ 2z —5 = 0 .
42 x4+ 2
Figyelembe véve, hogy = € Z \ {#2}, és igy 22 + 22 — 5 € Z, ahonnan kovetkezik,
hogy xl—J(r)Q € Z kell legyen, azaz x + 2 a 10 osztdja. Tehat x +2 € {£1; +£2; £5; +10}.
Behelyettesitve lathato, hogy egyik sem megoldas.
10
r+2=1 z=-1 1-2-5# 2
r+2=-1 z=-3 9-6-5#12
T+2=2 z=0 0-0-5#%
T+2=-2 x=—4 16 -85 10
z+2=5 z=3 946—5# 2
T+2=-5 x=-T 49-14-5# 12
z+2=10 z=28 64+ 16— 5 # 10
= — 10
r+2=-10 r=—12 144—24—57&_10
Molndr Istvan (Békéscsaba, Széchenyi Istvan Szki., 11. évf.)
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— P

I1. megoldas. Ertelmezzfmk, majd tiintessiik el a nevezbket: x # +2.
(23 — Tz +6)(z +2) = (z — 2)(2x + 14),
zt + 22% — T2? — 8z 4+ 12 = 222 + 10z — 28,
xt + 223 — 922 — 18z = —40,
23 (x4 2) — 92(x + 2) = —40,
z(x + 2)(x — 3)(z + 3) = —40.
Mivel az egész szdmok halmazén dolgozunk, ezért a —40 (nemcsak pozitiv) osztéit

kell megkeresniink, ezeknek kell a tényezéknek megfelelnitik.

A —40 osztéi: 1, 2, 4, 5, 8, 10, 20, 40 és ezek —1-szeresei. Az v+ 2 és az x + 3
egyméast koveto egész szamok, igy csak az 1, 2; —2, —1; 4, 5 és —5, —4 szamok
johetnek széba. Ezekben az esetekben x = —1;—-3;2; —6. A —3 és a —6 nem jok,
mert nem oszt6i a —40-nek, a 2 pedig nincs benne az értelmezési tartomanyban.
Nézziikk meg, hogy x = —1 megoldés-e:

(=1)-1-(—4)-2 # —40.

Tehat az egyenletnek nincs egész megoldasa.

Géres Andras (Somorja, Maddach Imre Gimn., 9. évf.)

Megjegyzés. Néhanyan a 3-mal valé oszthatésagot vizsgéltak: az egyenletet atirtak
(x —1)(z +2)(z 4+ 3) = 2(x + 7) alakra, majd megnézték = > 0, illetve < 0 esetén, hogy
ha z rendre 0, 1 vagy 2 maradékot ad 3-mal osztva, akkor mi a maradék a bal és a jobb
oldalon. Mivel egyik esetben sem egyezik meg a maradék, ezért nincs megoldas az egész
szamok korében.

134 dolgozat érkezett. 5 pontos 59, 4 pontos 22, 3 pontos 20, 2 pontos 8, 1 pontos 13,
0 pontos 10 dolgozat. Nem versenyszerii: 2 dolgozat.

Matematika feladatok megoldasa

B. 4878. Legfeljebb mekkora lehet a PA+ PB + PC + PD dsszeq, ha P
az ABCD egységnégyzet egqy pontja?

(4 pont)

Megoldas. Eloszor igazolunk egy lemmat.

Lemma. Legyenek 0 < a <1 ésb valds szdmok, valamint
Flay) = Va2 + /(1 —2)" + 42
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