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Gyakorlé feladatsor
emelt szintii matematika érettségire

I. rész

1. Kilencjegyll pozitiv egész szamokat képeziink ugy, hogy a képzett szamban
szereplo szamjegy annyiszor fordul el6, amekkora a szamjegy. Hany ilyen kilenc-
jegyl szdm képezhets? (11 pont)

2. Tekintsiik a kovetkezd allitasokat:
A: Ha egy fliggvény periodikus, akkor van legkisebb periédusa (alapperiédusa).

B: Létezik olyan 10 cstccsal rendelkezd graf, melynek fokszamai egy névekvo
szamtani sorozat egymast koveto tagjait alkotjak.

C: Ha a, és b, korlatos sorozatok, akkor a,b,, is korlatos.

a) Dontsiik el, hogy igazak vagy hamisak az llitdsok. Valaszainkat indokoljuk.

(8 pont)

b) Fogalmazzuk meg a C §llitds megforditdsat. Dontsiik el, hogy igaz vagy

hamis az 4ll{tds megforditdsa. Vélaszunkat indokoljuk. (4 pont)
3. Tekintsiik az ABC haromszoget, ahol A(0;1), B(3;4) és C(4;—-3).

a) Hatérozzuk meg a héromszog szégeinek nagysigat. (4 pont)

b) Irjuk fel a haromszog koré irt kor egyenletét. (8 pont)
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¢) Hatérozzuk meg a hdromszogbe frhaté kor sugardnak pontos értékét.

(3 pont)
d) Szamitsuk ki annak a pontnak a koordindtdit, amelyben a B-b&l induld
belsd szoglelezd metszi a szemkozti oldalt. (4 pont)
4. a) Adjuk meg a kovetkezd kifejezés értelmezési tartomdnydt:
3 -5z
108, 2622 <2x T 4> . (10 pont)

b) Hatdrozzuk meg az A; B; C kijelentések logikai értékét, ha tudjuk, hogy
az alabbi &llitas logikai értéke hamis.

(A< B) = (BV (). (4 pont)

II. rész

5. a) Egy négypontu iires grafba berajzolunk hdrom élt dgy, hogy a graf
egyszerid legyen. Mennyi annak a valészintisége, hogy az igy kapott graf 6sszefiiggd
lesz? (5 pont)

b) Hany négy hosszi kort tartalmaz egy tizpontu teljes graf? (4 pont)

Egy angolos nyelvi csoportban, ahol 6t fid és 6t lany tanul, minden 6ra elején
szodolgozatot frat a tandrné. A szédolgozatot mindig 6t tanulé irja meg ugy, hogy
tanaruk egymastdl fiiggetleniil, egyenld valdszintiséggel valasztja ki a tanuldkat.

¢) Mennyi annak a valészin{isége, hogy a dolgozatot iré tanuldk kozott a fidk
és a lanyok szdménak eltérése legfeljebb 27 (3 pont)

d) Mennyi annak a valésziniisége, hogy 6t egymdst kovetd szédolgozatnél
az 0todik lesz az els6 olyan, ahol teljesiil, hogy a dolgozatot iré didkok szamanak
eltérése legfeljebb 27

Eredményeinket tizezredekre kerekitve adjuk meg. (4 pont)

6. a) Az ABCDEF szabalyos hatszog koriilirt korén felvettiink egy olyan
P pontot, amely nem csticsa a hatszognek. Mutassuk meg, hogy a P pontnak a hat-
sz0g csucsaitol mért tavolsagainak négyzetosszege a P pont helyzetétdl fiiggetleniil
mindig ugyanakkora. (4 pont)

Az iskolai darts szakkor tablaja haromszog alaki, melynek oldalai 13, 14 és 15
egység hosszuak. Egy dobdssorozat hét dobasbdl all. Robi még kezd§ jatékos, ezért
szorgalmasan gyakorol. Feltételezziik, hogy a tédblat biztosan eltaldlja, és a tabla
minden pontjit egyenld valosziniiséggel taldlja el.

b) Mekkora annak a val6szintisége, hogy a hét dobésbdl legfeljebb hdromszor ta-
14l bele a hdromszog befrt kérébe? Valaszunkat normélalakban adjuk meg. (6 pont)

A téabla kiilonb6zé részeinek eltaldldsa mas-mas pontot ér.

Robi utolsé hét dobasardl tudjuk, hogy az atlaguk 120 pont. Pontosan annyi,
mint az adatok medidnja. Az adathalmaz egyetlen mdédusza 100 pont. Két dobas so-
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ran éppen az atlagnak megfelel6 6sszeget dobott, mig a legjobb taldlata 160 pontra
sikeriilt.

¢) Széamitsuk ki az elért pontszdmok szérdsat. (6 pont)

7. a) Oldjuk meg az aldbbi egyenletrendszert a valds szamok halmazan.

(1) 4-Va+1+Vo+1=vVab+a+b+1,
(2) 2 Va+1+5-Vb+1=2-Vab+a+b+1. (8 pont)

b) Kedvenc egyiittesem legijabb albumédn négy dal kiilondsen jora sikertiilt,
ezért mar egy ideje csak ezt a négy dalt hallgatom a telefonomon. A telefon a dalokat
egymas utan véletlenszerlien, egymdéstol fiiggetleniil, mindegyiket zll val6szintiséggel
jatssza le. Addig hallgatom a zenéket, amig nem kovetkezik be az els6 ismétlédés.

Hatarozzuk meg annak a valdsziniiségét, hogy ehhez 1, 2, 3, 4, 5, illetve
6 dalt kell meghallgassak, majd szamitsuk ki az els6 ismétlésig meghallgatott dalok
szdménak véarhaté értékét. (8 pont)
8. Adott az
23, ha z < 3,
f(x) = q 1222 — 350 — 3
= T Y 4p ha z>3.
z—3
figgvény.
a) Hatérozzuk meg a p paraméter értékét ugy, hogy az f(z) fiiggvény folytonos
legyen a valds szamok halmazén. (4 pont)

Tekintsiik a fenti fiiggvényt a [—1;2] intervallumon. Legyen ez a g(z) fiiggvény.
b) Adjuk meg a g(x) fiiggvénynek az inverz fiiggvényét. Adjuk meg az inverz
fiiggvény értelmezési tartomanydt és értékkészletét is. (4 pont)

Az f(x) fiiggvény 2 abszcissz&ji pontjaba érintét hiizunk. (Pont abszcisszéja:
a pont elsd koordindtdja.)

¢) Irjuk fel az érintd egyenletét. (4 pont)
d) Hatarozzuk meg az érint6 és az f(x) fliggvény altal hatdrolt korlatos zart
sikidom teriiletét. (4 pont)

9. Egy mértani sorozat elsé eleme 9, az elsé n elem Gsszege %, ugyanezen
elemek reciprokainak Osszege %.

a) Mutassuk meg, hogy a sorozat hdnyadosa % (7 pont)
b) Hatérozzuk meg n értékét. (2 pont)
¢) A sorozat mely elemei kisebbek Wllg—nél? Mennyi az Osszege ezen ele-
meknek? (7 pont)
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