Feladatok mindenkinek

C. 1485. Legyen . = 12+ 32452 ... 420172 ésy = 22+ 4% + 624 ... +20182.
Adjuk meg az
y—x
y+x—(1-2+2-3+3-4+...+2017-2018)

tort értékét.

C. 1486. Adott az ABC szabéalyos hdromszog és a k kor, melyeknek kozos
kozéppontja az O pont, teriiletiik pedig egyarant ‘/\/LT?' Legyenek az AO, BO,

CO szakaszok meghosszabitdsainak a k korrel valé metszéspontjai rendre az A’,
B’, C' pontok. Adjuk meg az AC' BA'C B’ hatszdg teriiletének pontos értékét.

C. 1487. Kilenc szinész haromf&s helyzetgyakorlatokat jatszik. Legkevesebb
hany gyakorlatra van sziikség ahhoz, hogy barmely két szinész szerepeljen kézosen?

Feladatok 11. évfolyamtdl

C. 1488. Ot szakaszrél tudjuk, hogy barmelyik harombél mint oldalakbdl
valédi haromszog szerkesztheto. Bizonyitsuk be, hogy az igy kapott haromszogek
koziil legalabb az egyik hegyesszogi.

C. 1489. Egy sakktdbla bal als6 sarkaban all egy s6tét futd, jobb alsé sarkdban
pedig egy vilagos futé. Mindkét futd a sajat szinén haladva egyesével 1ép felfelé
haladva a tablan véletlenszertien jobbra vagy balra, mig el nem érik a fels6 sort.
Mennyi a valdszintisége, hogy a sotét futd a vilagos futotdl jobbra érkezik a felsd
sorba?

£

Bekiildési hatarid6: 2018. jinius 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518
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A B pontversenyben kittizott feladatok
(4957-4965.)

B. 4957. Egy pozitiv egészekbdl all6 halmazt nevezziink tyid-de-jonak, ha
a szamok kozott nincs kettd, melyek kiilonbsége 2. Hany tyi-de-jé részhalmaza
van az {1,2,3,...,10} halmaznak?

(3 pont) Javasolta: Réka Sandor (Nyiregyhdza)
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B. 4958. Egy haromszog oldalai a, b, ¢, a beirt kor sugara r, a koréirt kor
sugara R. Bizonyitsuk be, hogy ha

4
atbte=—s & Vab+ Vbe + v/ea = 6,

akkor R = 2r.
(4 pont) (Romdn versenyfeladat)

B. 4959. Amikor Barnabds egyet bukfencezik, akkor a zsebében 1év6 n da-
rab iiveggolyd barmelyike egymastdl fiiggetleniil 0 < p < 1 valdszinliséggel kiesik
a zsebébdl. Ha egy bukfenc sordn legalabb egy iiveggoly6 kiesett Barnabds zsebé-
bol, akkor abbahagyja a bukfencezést, kiillonben folytatja. Tudjuk, hogy miutén
abbahagyja Barnabds a bukfencezést, éppen 50% eséllyel van pdros mennyiségli
iiveggolyo6 a zsebében. Mennyi lehetett n értéke?

(4 pont)

C B. 4960. Legyen P az ABC harom-
sz0g belsé pontja, az A*, B* és C* pon-
tok pedig rendre az AP, BP és CP sza-

o Co kaszok tetszd6leges pontjai. Hiizzunk parhu-
A, B zamost az A* ponton keresztiil BP-vel és
! C P-vel, ezek messék az AB és AC oldala-

A A

kat rendre az A; és A, pontokban az dbra

szerint. Hasonldéan, a B*-on keresztiil C'P-

B B vel és AP-vel hizott parhuzamosok a BC

és AB oldalakat rendre a By és By pontok-

ban, mig a C*-n keresztiil AP-vel és BP-vel hizott parhuzamosok az AC és BC
oldalakat rendre a C; és Cy pontokban metszik. Mutassuk meg, hogy

ACy -BA, -CBy = ABy - BCy - C'As.

(3 pont) Javasolta: Kozma Jozsef (Szeged)

B. 4961. Harom egységnyi sugaru kor metszetét az @, AC és BC kérivek
hatédroljdk, a metszet keriilete k. Szamitsuk ki az A, B és C kozépponti, egységnyi
sugaru korok metszetének kertiletét.

(4 pont)
B. 4962. Legyen n pozitiv egész. Oldjuk meg az
at+a—1=ay

a%—l—ag—l:ag

afL +a,—1=a;
egyenletrendszert a valés szamok halmazan.
(5 pont)
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B. 4963. Egy haromszog hozzairt korei legnagyobbikanak sugara legyen r,,

a koré irt kor sugara pedig R. Igazoljuk, hogy r, > %R.
(5 pont) Erdés Pal (1913-1996) feladata

B. 4964. Igaz-e, hogy ha az f,g: R — [0, 1] fiiggvények periodikusak, és az
f + g fiiggvény is periodikus, akkor van kozos periodusuk?

(6 pont)

B. 4965. Egy x # 0 vektorra legyen e, = ﬁ Adott a nem elfajul6 ABC

haromszog, valamint az ABC' sikjaval nem egybeesd, de azzal parhuzamos S sik.
Mutassuk meg, hogy pontosan egy olyan P € S pont létezik, amire az ez + ez +
+ epg vektor merdleges S-re.

(6 pont)

%
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Az A pontversenyben kitilizott
nehezebb feladatok
(725-727.)

A. 725. Legyen RT a pozitiv valés szdmok halmaza. Hatérozzuk meg azokat
az f : RT — R fiiggvényeket, melyekre minden x,y € RT esetén teljesiil az aldbbi
egyenlGség:

Flzy+ f()?) = f(@)f(y) +yf(y).
Javasolta: Ashwin Sah (Cambridge, Massachusetts, USA)

A. 726. Adott egy ABC héromszog, melynek beirt korének kozéppontja 1.
Messe az Al egyenes az ABC haromszog koriilirt korét az S # A pontban. Majd
legyen az I pont tiikorképe BC-re nézve J, és tegyiik fel, hogy az SJ egyenes
az ABC haromszog koriilirt korét a P £ S pontban metszi masodjara. Mutassuk
meg, hogy AI = PI.

Javasolta: Mészdros Jozsef (Galanta, Szlovakia)
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