Matematika feladat megoldasa

B. 4910. Az ABCD négyzet oldalegyenesein Rl
vegyik fel a P, Q, R és S pontokat az abra szerint s D \/
igy, hogy AP = BQ = CR = DS. Az AB oldal tet- C
szdleges belsd X pontjabol kiindulva a PX egyenes >V

messe BC' egyenesét Y -ban, QY messe CD egye-
nesét Z-ben, RZ a DA egyenest V -ben, végil SV Y

az AB egyenest X'-ben. Bizonyitsuk be hogy ha X' <
és X egybeesnek, akkor XY ZV négyzet. Q

A
(5 pont) /

Megoldas. Tudjuk, hogy X = X’. Legyen a négyzet oldala egységnyi, ez nem
jelent korlatozédst. Legyen AP = BQ = CR = DS = a, toviabbd AX =z, XB =
=1—-2,BY =9y, YC=1-y, CZ=2,/ZD=1—2,DV=wésVA=1—-w

Ekkor a DV Z haromszog hasonld lesz R
a C RZ haromszoghoz, mivel a DV oldal par- Sﬂw }g
huzamos a CR oldallal, a mésik két oldaluk \ w z
pedig egy egyenesre esik. Megfelel6 oldalaik e
aranya tehat megegyezik: 1—-y
o —_ a 1—w
1—2 w Y
Ugyanigy az SDV és az X AV haromszogek is AlpX Y o)
hasonldak lesznek, tehat a megfelel§ oldalaik o] X 1~z Ba
aranya megegyezik: P
a oz
w 1—w
Ebbol a két egyenletbol kovetkezik, hogy

z oz
1—2 1-w

Ugyanigy felirva a PAX és XBY illetve QBY és ZCY hasonlé haromszogekre

az ardnyokat kapjuk, hogy

a _y T

@
z 1l-zx 1l—x vy

Ezzel tehat az is teljesiil, hogy
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- = 1fw és 1fy = ﬁ egyenletek megfelel¢ oldalait.

Osszuk el egymassal a 1f
Kapjuk, hogy

-y 1-z
11—z 1-w’

(1)

Az oldalak betlizésétél fiiggetleniil jottek ki ezek az ardanyok, igy ugyanezek miatt
felirhat6 az is, hogy:

1—=2 _ 1—2

l-w 1-y
Ebbdl dtrendezéssel:

1—y 1—=
2 — = .
() 1—w 1—=2

Az (1) és (2) hédnyadosara:
l-w 1-2

1—-2 1—-w
Ez pedig csak tgy lehet, ha

l—w=1-=z.
Szimmetria miatt 1 —y=1—2z=1—w =1 — z is igaz lesz. Ez pedig azt jelenti,
hogy az ABCD négyzet oldalait egyenlé ardnyban osztjak az XY ZV négyszog
csucsai, tehdt az XBY, YCZ, ZDV és VAX haromszogek egybevagd derékszogi
haromszogek. Ebbél pedig méar kovetkezik, hogy XY ZV négyzet (mivel oldalai
egyenld hossziak és merélegesek egymadsra), és éppen ezt akartuk beldtni.

Csizmadia Viktéria (Budapesti Fazekas M. Gyak. Alt. Isk. és Gimn., 11. évf.)
dolgozata alapjan

Osszesen 69 dolgozat érkezett. 5 pontot kapott 43, 4 pontot 8 versenyzé. 2 pontos 2,
1 pontos 3 tanulé dolgozata. 0 pontot kapott 13 tanulé.

A C pontversenyben kitlizétt gyakorlatok
(1483-1489.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1483. Mennyi a 6|z — 1| + 5|z — 2| + 4|z — 3| + 3|z + 4| + 2|z — 5] kifejezés
legkisebb értéke?

C. 1484. Az ABCD olyan konvex négyszog, amelynek atléi nem merdlegesek
egymésra. Az A, B, C, D csucsokbdl az AC, illetve BD szakaszokra bocsatott
merolegeseknek létezik a csucsoktol kiillonbozd talppontja, jeldlje ezeket rendre Aq,
By, C1, D1. Bizonyitsuk be, hogy az ezek altal meghatarozott négyszog hasonl6 az
eredetihez.
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