[10] Reynolds, Barbara E.: Tazicab Geometry, The Pi Mu Epsilon Journal, Worcester,
MA. Vol. 7., No. 2., pp. 77-88., 1980.

[11] Sikolya Eszter: Analizis III. eldaddsjegyzet, ELTE, 2010/2011 8szi félév.
[12] Junge, Marius: Metric Spaces, The University of Illinois.
Horvath Manuéla

Beszamolo a 40. Hajos Gyorgy Matematikai
Versenyrol

A versenyt idén a Pdzmany Péter Katolikus Egyetem Informéciés Technolégiai
és Bionikai Kara rendezte, 2018. aprilis 5. és 7. kozott.

A szervez6k Recski Andrast és Tuza Zsolt egyetemi tanarokat kérték fel tars-
elnokoknek. Tiszteletbeli elnck Obadovics J. Gyula volt, aki immar 15. alkalommal
volt elndk. A versenybizottsag tagjai: Csaté Sdndor, féiskolai docens, Szegedi Tudo-
manyegyetem Mérnoki Kar, Karasz Péter, egyetemi docens, Obudai Egyetem Neu-
mann Janos Informatikai Kar, Klincsik Mihdly, f6iskolai tanar, Pécsi Tudomény-
egyetem Miszaki és Informatikai Kar, Molnar Saska Gaborné Katalin, f6iskolai
docens, Budapesti Gazdasagi Egyetem, Ladics Tamas, f6iskolai docens, Neumann
Janos Egyetem GAMF Kar.

A 40. Hajos Gyorgy Matematikai Versenyen kitiizott feladatok,
eredmények

1. feladat. Tekintsik a kovetkezd rekurziv sorozatot:

QA .
—, ha a, pdros;

Gp41 =
3a, + 1, ha ay, pdratlan.

Igazolja, hogy egy ao = 2F — 1 alakd szdmbdl indulva, ahol k pozitiv egész,
a sorozat eqy ax = 3* —1 alaki szdmhoz jut! Fejezze ki a K szdmot a k segitségével!

A feladatot ismertette, és a szép megolddsért dijat kapott:
Farkas Domonkos Ldszlo, PPKE Informéciés Technoldgiai és Bionikai Kar

2. feladat. Leg%/enek az a, b és c olyan pozitiv egész szamok, amelyek kozott
fenndll az %—i— % = - egyenldség. Igazolja, hogy ha az (a,b,c) szamok legnagyobb
kozds osztdja 1, akkor az (a+0b) dsszeg mindig négyzetszam. Adjon példdt az egyenlet
olyan (a,b,c) egész megolddsdra, ahol a hdrom szdm

(@) legnagyobd kizds osztdja 1;

(it) legnagyobb kizds osztdja nagyobb 1-nél és az (a +b) dsszeg nem négyzet-

szam.
A feladatot ismertette: Bege Aron, BME Gépészmérnoki Kar

A szép megoldasért dijat kapott: Czirkos Angéla, ELTE Informatikai Kar
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3. feladat. Oldja meg a valos szamok halmazdn az aldbbi egyenletrendszert:

r+y=29,

,/x\/gj—2x+\/y\f72y:3\/\/5+\/§f4.

A feladatot ismertette: Csutak Baldzs, PPKE Informéciéstechnolégiai és
Bionikai Kar

A szép megoldasért dijat kapott: Halmosi Bence, Pannon Egyetem,
Informatikai Kar

4. feladat. Legyen K eqy tetraéder két kitérd élének felezdpontjat dsszekitd
szakasz felezépontja. Bizonyitsa be, hogy ha a K pontot dsszekitjik a tetraéder
csucspontjaival, akkor az eredeti tetraédert mégy egyenld térfogatid tetraéderre
bontjuk.

A feladatot ismertette: Juhos Attila, BME Villamosmérnoki és Informatikai Kar
A szép megoldasért dijat kapott: Knoch Julia, ELTE, Természettudomanyi Kar

5. feladat. Tekintsik azy = x? egyenleti parabola azon érintdpdriait, amelyek
merdlegesek eqymasra! Kozilik melyik zdrja kozre a legkisebb teriletet a parabola-
ivvel?

A feladatot ismertette:
Holczer Andrds, BME Villamosmérnoki és Informatikai Kar
A szép megoldésért dijat kapott: Stark Patricia, BCE Kozgazdasdgtudomanyi Kar

Az egyéni verseny dijazottjai:

1. Juhos Attila, Budapesti Miiszaki és Gazdasagtudoményi Egyetem, Villamos-
mérnoki és Informatikai Kar;

2. Holtversenyben:
Holczer Andras, Budapesti Miiszaki és Gazdasdgtudomanyi Egyetem, Vil-
lamosmérnoki és Informatikai Kar;
Papp Marcell, Budapesti Miiszaki és Gazdasdgtudomanyi Egyetem, Vegyész-
mérnoki és Biomérnoki Kar;

3. Szeman Krisztian, Budapesti Corvinus Egyetem, Ko6zgazdasigtudomanyi
Kar;

4. Kérmocezi David, Szent Istvan Egyetem, Gépészmérnoki Kar;

5. Bosits Balazs, Budapesti Corvinus Egyetem, Kézgazdasagtudoményi Kar;

6. Csorba Benjamin, E6tvos Lordnd Tudomédnyegyetem, Természettudomanyi
Kar.

A csapatverseny dijazottjai:

1. Budapesti Corvinus Egyetem, Kozgazdasdgtudomanyi Kar: Bosits Baldzs,
Siket Olivér, Stark Patricia, Szemdn Krisztidn,

2. Budapesti Miiszaki és Gazdasagtudomanyi Egyetem, Villamosmérnoki és
Informatikai Kar: Holczer Andrds, Almdsi Néra, Juhos Attila;
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3. Budapesti Miiszaki és Gazdasigtudomanyi Egyetem, Vegyészmérnoki és Bio-
mérnoki Kar: Boricsev Viktor, Horvdth Jozsef Arom, Papp Marcell, Pesti
Benedek;

4. Pazmany Péter Katolikus Egyetem, Informaciés Technoldgiai és Bionikai Kar:
Farkas Domonkos Laszlé, Nagy Fanni, Herbert Attila, Csutak Baldzs.

A tdmogatdk, a verseny teljes eredménylistdja és egyéb, az idei versennyel
kapcsolatos informécid, valamint a régebbi versenyek feladatai az idei verseny hon-
lapjan olvashaté: https://hajos2018.itk.ppke.hu/.

Bércesné Novak Agnes
a verseny iigyvezetd elnoke

Megoldasvazlatok a 2018/4. szdm emelt szintii
matematika gyakorlé feladatsorahoz

I. rész

1. Egy katonai laktanydban az abran ldthaté drbodéban Or-
kdodnek a katondk. A 3,5 m magas épitmény egqy négyzetes hasabbol
és egy hozzd kapcsolodo szabdlyos négyoldald gulabol dll. Bejdrata
téglalap alakid, annak felsé, révidebb oldaldra illesztett félkorrel.
A négyzetes oszlop alapéle 1,3 m, magassdga 2,5 m, mig a bejdrat
téglalap alaki része 0,8 m széles és 1,8 m magas.

/AN

a) Mennyibe keriil az 6rbédé kiilsé lefestése, ha 1 m? felii-
let lefestéséhez 1,5 dl festék sziikséges, melynek literje 3200 Ft?
(Az 6rbédé tetejét is festjik, ajlajdt azonban nem.) (6 pont)

A laktanydban a hétvégi (pénteki, szombati és vasdrnapi) éjszakai drség kiala-
kitdsakor a parancsnok az alabbi szempontokat veszi figyelembe:

o Minden katona legaldbb eqy éjszaka Orkdédjon, de me legyen olyan katona, aki
mindhdrom éjszaka drségben van.

o A teljes létszamnak a fele teljesitsen pontosan két éjszaka drszolgdlatot.
o Az Orség létszama az elsé €jszaka 16 f6, a mdsodik éjszaka 22 f6, mig a har-
madik €jszaka 10 f6.

b) Hdny katona vett részt az éjszakai Srségben? (5 pont)

Megoldas. a) Az 6rbédé kiilsd lefestéséhez sziikséges festék mennyiségének
meghatédrozasihoz szdmitsuk ki az épitmény felszinét. A szabdlyos négyoldala gila
oldallapjanak m magassdga a Pitagorasz-tétellel: m = /12 + 0,652 = /1,4225, igy
a gula felszine:

1,3-4/1,4225
Agﬁla =4. % ~ 3,1 (m2)
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