K. 575. Egy Osszejovetelen hat ember vesz részt. Barmely hdrom résztvevo
kozott van ketto, aki nem ismeri egymdst. Bizonyitsuk be, hogy van harom olyan
résztvevd kozottiik, akik kozott nincsen ismeretség. (Az ismeretség kolesonds.)

K. 576. Egy dobozban piros és kék golyék vannak. Tudjuk, hogy % annak
a valésziniisége, hogy a dobozbdl egy golyét véletlenszertien hizva kék szint akad
a keziinkbe. Ha kivesziink a dobozbdl egy kék golydt, akkor g lesz annak a valé-
szinlisége, hogy a dobozbdl egy golydt véletlenszertien kivalasztva pirosat kapunk.
Hény goly6 van a dobozban?

%
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A C pontversenyben kitlizott gyakorlatok

ﬂ (1455-1461.)

i

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1455. Egy szigeten kiilonos pénzérmék vannak forgalomban: a pénznem
alapegységei harom egymastdl kiillonbozé egyjegyli szam, és ezeken tul létezik
az 0 tizszeresiik, szdzszorosuk, ezerszeresiik. Tudjuk tovabba, hogy egy kil6 kékusz-
di6 arat ki lehet fizetni két egyforma és egy téliik kiilonb6z6 harmadik pénzérme
segitségével, a kétszer annyiba keriil6 maracujahoz viszont a harmadik pénzérme
helyett annak tizszeresét kell a mésik kett6hoz hozzatenni. Hatarozzuk meg, hogy
milyen értékil érmék vannak forgalomban, ha tudjuk, hogy nincsen 1-es, és a leg-
értékesebb érme a 7000-es.

C. 1456. Bizonyitsuk be, hogy nincs olyan négyzetszam, amely felirhato
3% + 9% + 1 alakban (a, b pozitiv egész szamok).

Feladatok mindenkinek

C. 1457. Az egységsugaru korbe irt egyenlGszaru, derékszogii haromszoget
a kor kozéppontja koriil 45 fokkal elforgattuk. Hatdrozzuk meg a két haromszog
koz6s részének keriiletét és teriiletét.

C. 1458. Oldjuk meg az egyenletet a valds szdmok halmazan:

Ve+11++vz22 +1lz — Vo —z = 4.
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C. 1459. Tiikrozziik az y = 22 egyenlet{i normal parabolit az F(O; zll) pontra.
Mekkora szoghen metszi egymast a két parabola?

Feladatok 11. évfolyamtdl

C. 1460. Egy specialis, forgasszim-
metrikus hépehely képzodése a kovetke-
zOképpen zajlik: minden méasodpercben
a hoépehely végzidéseinek felez&pontja-

bél indulva két, egyenként harmadakkora 4j végzédés keletkezik. (A hépehely kiin-
dul6 allapota és a képzddés els6 két 1épése az dbrdn lathatd.) Hany darab 10 mik-
rométer hosszisagu végzddése lesz a hopehelynek 6 méasodperc elteltével, ha a hé-
pehely atmérdje 4,32 mm?

C. 1461. A pozitiv egész szamok esetén értelmezziik a o miiveletet, amelyrol
a kovetkez6 dolgokat tudjuk: i) 101 =3; ii) aob=>boa minden a, b szdmra;
1) ao(b+1)=aob+ (a+ 1)+ 2b minden a, b esetén. Adjuk meg 2017 o0 2018
értékét.
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A B pontversenyben kitiizott feladatok
(4921-4929.)

B. 4921. Bizonyitsuk be, hogy ha n és k pozitiv egészek, akkor n + k egész
szadm koziil mindig ki lehet vdlasztani legaldbb (k + 1)-et dgy, hogy az Osszegiik
n-nel oszthaté legyen.

(5 pont) Javasolta: Gyenes Zoltdn (Budapest)

B. 4922. Oldjuk meg az egész szamharmasok korében a kovetkezo egyenlet-
rendszert:

3z —y? =

)

[N IR

3y + 2% =

w.‘ w

(3 pont) Javasolta: Bird Bdlint (Eger)
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