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Kiss Elemer: Matematikai kin-
csek Bolyai Janos kéziratos
hagyatékabol

Amit ervdl a kényvrol mondanom kellene, az
magadban a kényvben megtaldlhato.”, vala-
szolta Albert Einstein a New York Timestipor-
terének, aki Leopold Infelddel irt konyvérdl
kérdezte. Ez a valasz nem csupan szellemes,
de fokozottan igaz minden olyan konyvre,
amelynek tartalma jelentGs Gjdonsagokkal
szolgal. Hiszen az igazan Gj tudomanyos
eredmények, gondolatok nem hasonlithatok
egyszer(d utalasokkal az addigiakhoz, megis-
merestiket maga a mi szolgalja.

Kiss Elemér eredeti vallalkozasa, amely a

Bolyai-ladadktartalmanak, a tobb mint tizezer,
kézzel irott levél és kézirat megfejtésére ira-
nyult, altala sem vart eredményre vezetett.
A ,megfejtés” kifejezés pontosan fedi azt az
évtizedeken at tart6 tevékenységet, amellyel
rekonstrualni tudta a tobb nyelven és a kor

e

matematikai nyelvezetétdl és jeloléseit6l
helyenként jelentGsen eltérd, sokszor szinte
olvashatatlan kéziratok tartalmat. Ma mar
tudjuk, hogy a Bolyai-kutatasok torténetében
paratlan vallalkozas egészen Gj képet tart
elénk Bolyai Janosrol.

Kiss Elemér 1999-ben megjelent, fenti cimd
kotete a kéziratos hagyaték szisztematikus, am
még nem teljes feldolgozasa utan sziletett, és a
Typotex, valamintaz Akadémiai Kiadojovoltabol
kertilhetettaz olvasok kezébe magyar és angol
nyelven. Az azéta eltelt hat év alatt az els6 ki-
adas példanyai elfogytak, igy mindenképpen
szlikségessé valt a kotet masodik kiadasa,
amely bovitett kiadaskeént tartalmazza Kiss
Elemér szamos 0j eredményét a kéziratos
hagyaték megfejtésében.

A masodik, bévitett kiadas szerkezeti fel-
épitése megegyezik az elsé kiadaséval, am
minden fejezetben pontositisok, Gj Ossze-
fliggések és az azota megjelent irodalomra
vonatkozo kritikai megjegyzések talalhatok.

Az els6 fejezet, amelynek cime Bolyai
Janos életiitja és a Tér tudomanya, réviden
attekinti azt a sok, klasszikusan megirt kote-
tekben targyalt €letutat, amely Bolyait az Gj
geometria megalkotasaig vezette. Ugyan-
akkor ez a fejezet is tartalmaz, még az elsé
kiadashoz képest is, igazi Gjdonsagot, amikor
igenalapos, tényszerGen a levelezésekre (és
nem szObeszédekre) timaszkodo bizonyita-
sat taldljuk az 1.6. fejezetben a nem euklide-
szi geometria megalkotasaval kapcsolatos
prioritasi kérdéseknek, amely a Bolyai-Gauss-
Lobacsevszkij viszonylatban még ma is zajlik.
E fejezetben meggy6z6 érveléssel mutatja
mega szerz3, hogy Bolyai Janos elsGségéhez
nem férhet kétség.

A masodik fejezet a Bolyai-ldadcdk, azaz a
teljes kéziratos hagyaték pontos, szisztemati-
kus leirasat adja. Killonosen egyediek a 2.6.-
2.7. alfejezetek, melyek Bolyai Jinos nyelve-
zetérdl és jelolésrendszerérdl szolnak, ame-
lyekr6l csak olyasvalaki tud ilyen precizitassal
irni, aki hossza éveket toltott az igen nehezen
kiolvashato, szinte rejtvényszerd szovegek €s
keépletek megfejtésével. Tulajdonképpen ennek
a tejjelfejtd” tevékenységnek koszonhetSk
azok a matematikai kincsek, amelyeket Kiss
Elemér tobb mint sz4z év szunnyadas utan e
koteteiben kdzkineesé tett. A kotettovabbirésze
eme Gjonnan felfedezett kincsekkel ismerteti
meg az olvasot.

Mir az els6 kiadasban is rendkiviil izgal-
mas volt a szamelméleti vizsgalodasokat
targyal6 4. fejezet (Mersenne-féle szamok,
kis Fermat-tétel, Fermat kardcsonyi tétele,
Fermat-szamok, Wilson tétele, valamint a
3x3-as blivos négyzetek dltalinos tirgyalsa),
amely most 0j, igen érdekes alfejezetekkel
bévilt: a 4.9., amely a Zene és matematika,
valamint a 4.10., amely a Bolyai Jdnos és a
diofantikus egyenletek cimet kapta. Mindkét
fejezetrész tulajdonképpen a diofantikus
egyenletekkel foglalkozik, mivela 4.9.-bena
szomszédos zenei hangok ardnyait vizsgalja
ugyancsak ilyen egyenletek segitségével.

634



Kényvszemle

Kiilon érdekessége ezen gondolatoknak,
hogy mindezt Bolyai Janos az 1840-es évek
elején jegyezte fel, a Muzsikatan cimd dol-
gozataval egy idében. KuilonosjelentGséggel bir
a 4.6. alfejezet, amelyben Bolyai Janos Fermat-
szamokkal kapcsolatos érdekes tétele talalhato,
a Bolyait6l mar-mar megszokottan elegans

bizonyitassal egytitt, mely szerint minden

Fermat-szam Gk-1alaka. A tétel jelentGségét

és egyben Kiss Elemér kutatdsainak nem-
zetkozi elismerését jelenti, hogy a Historia

Mathematica 1999-es szimaban, e tirgyban

publikalt eredményeire valo hivatkozassal, a

2004. évben a Springer Kiadonal megjelent,
Michal Krizek — Florian Luca — Lawrence

Somer: 17 Lectures on Fermat Numberscimi

kotet 31. oldalan ezt a tételt (3.12. tétel) Bo-
lyai-tételneknevezik. Ez az elsé olyan rangos

forras, ahol Bolyai Janosra nem a geometria,
hanem a szamelmélet tertiletén torténik

hivatkozis, ami fordulopontnak tekinthetd

a Bolyai Janos valodi arcinak megismerése

felé vezetS Gton.

Az otodik fejezet, amely A primitan cimet
viseli, Bolyai Jinos olyan eredményeivel
ismertet meg, amelyek a Bolyairdl irt, eddigi
munkik egyikében sem fellelhetSk. Ezek
az eredmények a képzetes vagy mas néven
komplex szamokkal foglalkoznak, amelyek
kutatisiba, a kéziratok tantsiga szerint,
Bolyai Janos majdnem akkora energiakat
fektetett, mint a paraleldkéba. Eme elméletét
nevezte Bolyai Janos primtan-nak, amely
tulajdonképpen a komplex egészek osztha-
tosaganak minden alapvetS problémijaval
foglalkozott. Fontos vonala e fejezetnek,
hogy részletesen kitér Carl Friedrich Gauss
ugyanez idében e targyban végzett vizsgaloda-
saira, és dokumentumokra alapozva mutatja
meg, hogy mindezeket az eredményeket
Bolyai Farkas kérése ellenére sem tette
hozzaférhetévé, igy Janos szellemi teljesitmé-
nye e trgykorben sem kérddjelezhetd meg,

Ahatodik fejezet, Az algebrai egyenletek
elmélete, feltatja Bolyai Janos vivodasait az

otod és magasabbfoka algebrai egyenletek
megoldhatosigival kapcsolatban, amelyet
igy Osszegez Kiss Elemér a fejezet végén:

.. ..a geometerként ismert Bolyai Janos is
sokat téprengett e fontos problemdn anélkiil,
hogy tudta volna, hogy azt eldtte vagy vele
egy idoben mdr mdsok megoldottdk. De
a vilag sem tudott eddig arrol, hogy a 19.
szazad derekdan a magyar matematikanak
is volt olyan tudosa, aki —ha megkésve s
talan csak a sajat maga megnyugtatdasara

— pontot tett a legkivalobb matematikusokat
evszdazadokon at izgalomban tarto problé-
mdra.”

Fontosnak tartom erre az idézetre
felhivni a figyelmet, mivel valoszintleg
nem véletlen, a szerzd téprengett e fontos
probléman altalinos megfogalmazasa, a
fontos algebrai problémdn helyett. Eme
gondolat ugyanis Bolyai Janos munkassiga
soran mis problémakkal kapcsolatban is sz6
szerint megismételhets, és tokéletesen jelzi
azt a szerzetesi elszigeteltséget, amely alkoto
tevékenységére volt jellemzs, és amely azt
aszellemi nagysagot mutatja, hogy nem csu-
pana geometria tertiletén tudott a semmibol
egy 1, mas vilagot teremteni.

Az els6 kiadashoz képest teljesen Uj feje-
zetként szerepel e kotetben a hetedik, amely
a Bolyai Janosnak az analizis targykérébe
lartoz6 vizsgaloddsi cimet kapta. Az Gj
fejezet anndl is érdekesebb, mivel a fejezet
elején megtudjuk, hogy Bolyai Farkas mar
1816-ban Gausshoz irt levelében irta, hogy

.- flam [.. ] kedveli a differencidil- és integ-
ralszamitast és rendkiviil készséggel és kon-
nyedén szamol veliik.” Ezt az érdeklGdését
késGbb a sorok és az elliptikus integralok
tertlletére koncentralta, amelynek altalanos
megoldisa élete végéig nem sikertlt, igy
altalaban speciilis feladatok megoldasaval
foglalkozott.

A nyolcadik fejezetben az els6 kiadashoz
képest valtozatlan formdban kozolt Bolyai-
levelek kiuilonleges jelentGsége, hogy a

635



Magyar Tudomany « 2006/5

mai olvasd szamara értelmezhets, érthetd
nyelvezetre ,forditva” olvashatjuk azokat a
kulcsfontossagt irasokat, amelyek eredeti
forrasként mutatiak be Bolyai Janos valodi
matematikai kincseit.

Mindezt igazi mankoként egésziti ki a
kilencedik fejezetben a szerzG a Bolyai diltal
hasznalt milszavak és jelolések magyaraza-
taval. A masodik kiadas jelentSs Gjdonsaga
a 36 tétellel kibovitett, 166 tételbdl allo iroda-
lomjegyzék.

Kiss Elemér kotete és egész munkassiga
nehezen talbecstlheté abban a folyamat-
ban, amely a Bolyai-iddckba temetett, majd
szazdtven év szunnyadas utan igyekszik
kozkincesé tenni Bolyai Janos valodi arcat.
Teszi ezt olyan korilmények kozott, amikor

amagyar tudomany talan legnagyobb elmé-
jétaz egész vilagon a sz6 valodi értelmében
csupan dl arc mogott ismerik, hiszen a
Bolyai Janosrol konyvekben, bélyegeken,
fotokon, sét az interneten elterjedt kép
(ma mar biztosan tudjuk) nem &t 4brazolja.
Ennek az allapotnak a megsziintetésére
sziletett a www.titoktan.hu honlapon a
Bolyai Janos valodi arca oldal, amelynek
egyik f6 célkitlizése az olyan mivek és
kutatasok széleskor( elterjesztése, mint Kiss
Elemér fent ismertetett kotete. (Kiss Elemér:
Matematikai kincsek Bolyai Janos kéziratos
hagyatékabol. 2. bovitett kiadds. Budapest:
Typotex Kiado, 2005)
Denes Tamds
matematikus-kriptografus

Monolog helyett dialogus:
ket kotet szemléje

Mintha a platoni dialogizalds Gjabb divatjat él-
nénk meg: Platon (fiktivitast sem nélkiilozs)

diskurzusai tgy ttinik — nyilvan olykor csak

kozvetve —, sokakat sarkallnak. Axiomatikus

megallapitisomat alaitimasztando, két kotet-
re szandékozom felhivni a figyelmet.

1. Agy Hit Szamitogép

A Hamori Jozsef — Roska Tamas — Sajgb Sza-
bolcs tridsz — invitalasnak eleget téve — mintegy
Osszezarva Dobogokdén vagott neki egy kollektiv
meditacionak. Konyvkiadoi kapacitasnak enge-
delmeskedve két természettudomanyi kutatd
és egy teologus lelt egymisra.

El6bb a vilag kezdete és vége dilemma
nyert exponalast, majd Roska kiemelte: a
szubkultira a gyilkos fegyvereknél is nagyobb
vesz€ly, tudniillik a kultGra tarsadalmi méretd
elztillésével fenyeget, s e fenyegetés annal
inkabb markans, merthogy a szubkultira
ideol6giamentes.

Mindharman hangstlyozzak a csalad (pél-
daul az e korben elhangzo mesék, a csaladi

beszélgetések), a nevelés (kivaltképp a jo
tanar) meghatarozo szerepét.

Hamori disztingval: megkuilonbozteti
az idejekoran megadatott hitet a késébb
szervUl6tol. Elfogadja az élettani-pszichikus
szempontbol egyarant relevans kritikus perio-
dus életkori szakaszt, amely valamely funkcio
idealis kialakitasanak az érdja, s ugy gondolja,
az az ember szerencséje, hogy ez nalunk
joval hosszabb, mint az dllatoknal (Grommel
konstataltam: az 6voda szerepét nem mellGzi
ebben a processzusban Hamori). Udvozli
Noam Chomsky mélystruktira-magyarizatat,
salanyok és fitk eltérd fejlédési tempdjanak
ismeretében a koedukacio legalabb a 10.
életévig torténd megsziintetését — az ered-
ményesebb nevelés-oktatas kedvéért — Gjra
életbe léptetendSnek mindsiti.

Roska Tamas (masok mellett) Kurt
Godel Gjszertiségét és originalitisat mél-
tatja. Arisztotelész ota a logika legnagyobb
eredményének tartja Godel tételét (ennek
szimplifikalt formaja szerint vannak olyan
igaz allitasok, amelyeknek igazsaga logikai
aton ab ovonem bizonyithato). Szoba kertil
a két agyi félteke eltérs funkcionalis rendel-
tetése, lehetséges harmonidjuk elénye, s egy
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